اقسم ٩‏ 
أنمل رام | ۲۰۲۰ 


الدوال ا ورسم الدوال 
٭ الدوال الحقيفية ٭ اطراد الدوال 
٭ العملیات على الدوال - ترکیب دالتين 
٭ الدالة الزوجية - والدوال الفردية - الدوال الأحادية 
عنتری تومیه (ثرباضیات ٠‏ التمثيل البيانى للدوال والتحویلات الهندسية 
أ( عاول (ووفر ٠‏ حل العادلات ومتباینات القيمة الطاقة 
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* اذ! کانت سہ. ص, مجموعتين جزئیتین غير خاليتين من المجموعة ع فان العلاقة 
® ۲ ی ۱ ۱ 5 
من سالی صہ تسمی داله إذا ارتبط كل عنصر من سم بعنصر واحد فقط من صم › 
تسمی سم مجال الدالة . صہ المجال المفابل لها 
* مدی الدالة هو مجموعة صور عناصر المجال ء 
وهو مجموعة جزئية من المجال المقابل. 
* العلاقة لا تمثل دالة.إذا وجد مستقیم واحد على الأقل یوازی محور الصادات 
ویقطع الشکل البیانی للدالة فى آکثر من نقطة 
® 
مثاال :أى من الأشكال بمثل دالة وأى لا يمثل دالة 


۳ 
۲ 


/ / / 
يمثل دالة يمثل دالة لا يمثل دالة لأن 

لأن كل عنصر فى المجال له | لأن كل عنصر فى آلمجال له كَل قيمة حقيقية للمتغير سم يناظرها 

صورة واحدة على الأكثر صورة واحدة على الاکثر قيمتان مختلفتان ص, 


من" ال بين أياً من الأشكال البيانية يمثل دالة أيها لا 


۳ 1 
۲ ۲ 


/ / / 


لا يمثل دالة لأنه يوجد خط رأسى یمثل دالة لأن کل خط رأسى لا يمثل دالة لان 
عند النقطة ١‏ د المجال يقطع المنحنى فى نقطة واحدة | يوجد خط مستقيم // مخور الصادات 
يقطع المنحنى فى أكثر من نقطة على الأكثر يقطع الشكل البيانى فى أكتصمن نقطة 


منثرى توجبه الرياضيات )۱( إعباد ]/عادل 
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تحد يد مجال الدالة الحفيفية 
[۱] مجال الدالة كثيرة الجدود: هو ع مالم تكن معرفة على مجموعة جزئية منها 
2 
[۲] جال الدالة الكسرية : هو بم مجموعة أصفار المقام 
[۲۳ مجلا الدالة الجذرية : إذا كانت ۰ د ( س) = ۳ھ (س) حيث له د ص.* 
!) عندما:.(یه) عدد فردی فان مجال الدالة = م 
!!) عندما (یہ) عدد زوجی فان مجال الدالة هو مجموعة قیم س بشرط ه (س) > ۰ 


مث ١ال:‏ عين مجال الدالة : د(س) = س ۰-۲ س + ؛ 
® 
الدالة كثيرة الحدود + مجال الدالة هو ع 
مث ال: عين مجال الدالةي:“لأ(س) = جحل 
® ين" ے ۹ 
الدالة الكسرية الجبرية : مجالها = ع 2 آصفار المقام ) 
بوضع المقام ٠<‏ ے س۲-٩‏ = (س -۲)(س +") = ۰ ےس 2 ۳ أ -۲ 
... مجال الدالة اع (-۰۳ ۳] 


مثذ٣ال:‏ عين مجال الدالة : د(س) = + ماس - ۳ 

الدالة على صورة دالة جذرية : د(س) = مأ ر(س) 

مجالها جمیع الأعداد الحقيقية التى تجعل ر(س) > صفز ( ما تحت الجذر > صفر) 
مجال الدالھ = }س :سد ع > س ۔- ۳٣‏ > ۰ 


= (س :س دع »س >۳) 12[ 100۰۳ 


۲ 
مش٤سال:‏ عین مجال الدالة : د(س) ے _ سس + ٢س‏ ار 
سن - س ٦+‏ 
الدالة الكسرية الجبرية : مجالها = ع - ( آصفار المقام £ 


بوضع المقام <۰ ے س" - هس ٦+‏ = (س -۲)(س -۲) = ۰ سے اس = ۲ أء ۳ 
.. مجال الدالة = ع - (۰۲ ۳) 


منتدى توجبه الرياضيات (١٢)‏ (عراد (/عایل 99 ۸ 
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مذمال: عين مجال الدالة : د(س) = "ماس + ۸ 
و ليله على صورة دالة جذرية : د(س) = ۳ م (س ) 
0-0-2 الأعداد الحقيقية مجال الدالة هو ع 


مثا ال:( عین مجال الدالة : د(س) - _ سا م_ 
س" ٤+‏ 
الدالة الكسرية الجبرية : مجالها = ع - ( أصفار المقام ) 
بوضع المقام ٦5‏ ے س" + 4 ے س '=۔ 4 سے ليس لها حل فى ع 
4 
۰ مجال الدالة هو م 


مش ال :عين مجال:ومدی کل من الدوال الممثلة 
۵ 


سد 3ك لمجال > ع - (۰) 
المدی = م -[۱ 11-۰ المدى = [۱ ۰ ۲] 


العملیات على الدوالم 
إذا كانت : د, ء دہ دالتین مجالهما م, ء م على الترتیب فان: 
©« (د, ± د, ) (س ) <د, (س) د, (س ) سے حیث مجال ( د ± د, ) هو مم م۲ 


و ( د با نا ان 
۰ ) ( س )ے ۱۵ (س)_ 


درس ) 


حيث مجال ( حل ) هو مم م - مجموعة وہ 
منثرک توجيه الرياضيات )۲( إعباد ۱ عادل ےا 
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مشهسال : عين مجال د(س) =| س ۳۰ +مأه دس 2 

ات سب 
مجال إلدالة 2م| س  ۳۰-‏ ماع (س :سدع »س ٣-‏ >۰) ۰۳12[ 
مجال الدالة عم[ ٥‏ - س م,<(س :سد ع. ه -س >۰) 2<]- ٩۰00‏ ] 
مجال الدالة <م, م = (س : سد ع »س ٣>‏ س <ه ) > [ ۰۳ ٩‏ ] 


۲ 
من ۹ال : عي مجال د(س) < 27م 
س - ۳ 


3 ال ل 
مجال البسط م = لاس :سو ع ۰س 5 >۰) 2 [ ۰۲ ۰ [ 


.4 1 ® + 
مجال الدالة = م م, - ( أصفار المقام) 


= (س :سد ع# ۴۵ ۳۱-0۰۲12۳-۰۶ 
مشاء اال : عين مجال د(س) = وگ 


۱ س + ۱۷۰ 
جم ES‏ 
مجال البسط <م, = ع . مجال المقام عم,< (س :سد م .٠س‏ +۲ > ۲۰ 


مجال الدالة = (س :سدع ۰س < - 0۱ 2<] - 0۰۱1 [ 
م۱" ال : عين مجال د(س) = مأس ۲ + 
۵ = (س :سو م س ۲ >۰ )2 [ ۲ ۰ ٩‏ [ 


م, = س : سد 2 > ۔ اس > ۰ 2 ] - 00 ۰ ۶[ 
مجال الدالة = مم م, =[ ۲ 11۱۰ ]- ل ۶[4<[ ۰۲ [ 


مذ-۱۲سال :عين مجال د(س) = | + ۲ 
س + ۲ 
منٹرک توجبه الرياضيات )٤(‏ اعراد (/عاول 99۳ ل ۱ 
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اله eT‏ ۰ 


3 


تركيب دالتین 
إذا كانت : د › بس دالتین فان تركيب الدالة د مع الدالة ر ينتج دالة جديدة يرمز لها بالرمز 
(د ه م) وتقراد ترکیب م آو(د بعد م) ويكون ( د ه م)(س) = د(ہ(س)) 
وتطبق قاعدة الدالة راو لا ثم قاعدة الدالة د 
» لتعیین مجال الدالة: د هم نتبع الخطوات التالية 

(۱) نوجد م, = مجال الدالة م(س) 

(۲) نوجد م, = قيم س التی تجعل.م(س) فى مجال د 

(۳) نوجد م م م, وهو مجال د ه ہس 
* (د ه س)(س) ‏ ( ى ه د)(من) عمليّة تركيب دالتین ليست عملية ايدالية 


مذ۱۳ ال :إذا کانت: د(س) = ٢س‏ + ۰۳ (ش) = س + ۱ فأوجد كلا من الترکیبات 


(ق (د ه م) (س) © ( م ه د) (ض) 9 (د ه د) (س) 
ال للل 


© (د ه م) (س) > د (ے (س)) = ۲(م (س)) از 
= ۲(س" +۱) +۲ = ۲س ' + ۲ + ۲ = ۲س" + ه 
© (ر ه د) (س) = م (د (س)) = (د (س))" +۱ 
= (۲س + ۲۳ + ۱ = 4س" +۱۲س + ۱+۹ 
= وس" +۱۲س + ۱۰ 
[ نلاحظ من المثال أن : (د ه م)(س) 2( ه د)(س) ] 


9 (د ه د) (س) - د (د(س)) - د ( اس + ۲) 


= ۲(۲س + ۳) +۲ = ٤س‏ + ۰ + ۳= ۶س + ٩‏ 
منئدک توجيه الرباضبات (5( إعداد ( /عادل ! عى ) 
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مل4 سال : إڈا کان د(س) = مس -۱۰ ۰ م(س) < س" - ٣‏ 


2 آوجد (د ه م ) (س) فى أبسط صورة موضحاً المجال ثم آوجد (د ہ ) (۲) 
۱ 


|5 م) (س) < د (ے (س)) را (م (س)) - ۱ 
> راس - ۱-۳ = ما س'- ؛ 
م (س ) خرس" - ۳ سے مجال ہ(س) = م 2 عم 
٠‏ مجال (د ٥ہ)‏ (س) 
بوضع (س )> ۰ سے (س -۲)(س +۲) > ۰ 
“. (م, ) نوجد قيم سن التی تجعل م(س) فى مجال د = ع -]-۰۲ [١‏ 
مجال الدالة (د ه ) (س) 0:۵ م = ع م ع-]-۰۲ [١‏ 2 ع۔]۔٢۲۰٢[‏ 


۰ زده م ) (9) = مس589 رس = صفر 
® 
مه سال :إذا كانت د(س) = م[ من ۳:۶ ۰ م(س) = م٥٠‏ -س 


فأوجد مجال الدالة (د ه ہ) (س) 
الد ےحھل 

(د ه م) (س) -د (ے (س)) = د(٥‏ -س) = هس -۳ 
م(س) = ما ٥‏ -۔س ‏ بوضع ه-س > ۰ المجال م =]- 60 »*1 
بوضع | ۵-س -۲ > . سے م۵ -س >۳ نتربیع الطرفین 
۵ -س > ۹ ب اس ٤>‏ 
:. (م, ) نوجد قیم س التی تجعل م (س) فى مجال د = ] - ۶۰1 [ 

مجال الدالة (د © م) (س) <م,م م:2] - 5:60[ م ] - 6 ٩۰‏ [2 ] - 9۵ ؛ [ 


منثرک توجبه الرياضيات )١(‏ اعراد سک 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقبقية)_الصف الثانی الثانوی | القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۳۲۰۲۰ 


اطراد الدوال 


(1) .يقال للدالة د إنها تزايدية فى الفترة [ ( ء ب ] 
م 
إذا كان : سب > س, > د (س)) > د (س؛) 


لكل س, ء سن, د [( » ب ] 
® 
يقال للدالة د إنها تناقصية فی الفترة [م » ب ] 


۰ ® 
إذا كان : س۲ > س حه د (س) < د (س؛) 


لکل س, ۰ س, د [۲ ٠‏ ب ] 
۳ 


i ۲‏ 
(۳) يقال للدالة د إنها ثابتة فى الفترّة [( ء ب ] 
إذا كان : د (س ) - ك مقدار ثانت 

® 
لكل س د [( »ب ] 5 


مث ١5‏ ال : من الرسم البيانى اذكر المجال وّالغدی وابحث اطرادها 


المجال = م ء المجال = م - ۰1۰۱ المجال < ۲-۰ ۰ ۲ ] 


المدى < ع -[3 [١-‏ المدى = 11 ۰ "] مدق تبح ۲ ] 
الدالة تناقصية فى ] + ؛ .0 | الداله تناقصكاجقى ] -۲ ۰ ]٠‏ 


الدالة تزايدية فى ] -ه › ۱۰ EE‏ ہے 7٭ 7 
الدالة تزايدية فى ] ۰ » مم 1 | الدالة ثابتة فی ] ۳۰۰ ] الداله تزايديةإقى 4 ۰ ۲ [ 
منئدک توجبه الرياضيات )۷( (عراد (/عاول! کے 
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مش۷اال :عين مجال ومدى كل من الدوال الممثلة 


/ 


4 
المجال = مم المجال = [ -۰۳ 0 [ المجال = ٣-.(‏ 0 [ 
المدی = ع -[۰۰ ۱] 0 المدی > [ -0 ۰ ۳] 
سی سے الداله تناقصیه فى ] -۰۰۵0 ] الداله تزایدیه فى ] -۳ ۰ ۰] 
الداله تزايدية فى ] -50 ۱۳۳ | الدالة ثابتة فى ] ۱00۰۰ | الدالة تناقصية فى ] ۰۰ 0[ 
الداله تناقصيه فى ] ۱ء ٥‏ [ 


الدالة الززوجية والدالة الفردية 


(۱) إذا كان د(- س) = د(س) تکون إلدالة زوجية 


ويكون منحناها متماثلاً حول محور الصادات 
مثل : د(س) = س" » د(س) = جتا س » د(س) = م ۰ د(س) = سٴ 
(۲) إذا کان د(- س) = - د(س) تكون الدالة فردية 
ويكون منحناها متمائلاً حول نقطة الأصل 
مثل : د(س) = س . د(س) = جا س ۰ د(س) = ظامن . د(س) = جا س 
(۳) معظم الدوال لازوجية ولافردية إذا كانت : د(دس) × د(ش) أء د(- س)×- د(س) 
(4) عند بحث نوع الدالة د يجب تحقق شرط انتماء العنصرین س ۰ - س إلى المجال 
(٥)د(س)‏ = ' س“ تکون زوجية اذا کان رہ عدد زوجی › فردیة إذا کان رہ عدد فردی 
)٦(‏ جا (۔س) = -جاس ۰ جتا(- س)= جتا س . ظا(- س) = - ظاس 
)٥(‏ إذا كان : الدالة فردية (ف) أو الدالة زوجية (ز) فان (ز + ز) دالة زوجية 
> (ف + ف) دالة فردية ء (ز + ف) دالة ليست زوجية ولا فض 
منئدک توجبه الرباضبات )۸( إعداد (/عایل! 
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من١١ال:‏ ابحث نوع الدوال الآتية من حيث كونها زوجية أو فردية أو غير ذلك: 
© د(س) = جس © د(س) = س' جا س + س 

4 @ د(س) = س جتا ٥س‏ ظا س + جا' س 
۳ لل 


جا(- - جا جا ےج 
شس ہچد جح جج ہس 


© د(-س) = (دس)" جا(دس) + (دس) 

= س × (جاس) -س = ۔ س' جا س -س 

= + + س) = -د(س) ای الدالة فردية 
©د(- س) = (- س) جتا(د مس) ظا(-س) + [جا(- س)]' 

= (۔ س) جتا مس( ظا س) + [- جا س]' 

= س جتا ٥س‏ ظا من +رجا" س = د(س) .. الدالة زوجية 
مذ۱۹سال: ابحث نوع الدوال الآتية من حيث كونها زوجية أو فردية أو غير ذلك: 

ها 
© د(س) = عات ۲ ۴( , و درس) = بعر(“ 


۱ + س 


هدس) = رنج 


ددس) = _ (دس) جا (- 'س)_ -س_ «(- جا بش ) 


۱ + (-س ) ۱ - س 


۱ 
= -س_ × جا اس × د(س) .د(دس)-آد(س) 
.٠‏ الدالة لیست زوجية ولا فردية 


© د(- )2 + (×٥‏ )“= بر( ۵ )* چ ات < د (س) 


.د (س) <د(-س ) + الداله زوجية 


9 د س) =( ی )۲ + ( وس 


۱+(-س) 


7 7 س)‎ (١ ١ 
رلخس"+ ربع" =دس) سے‎ = 
|] (0) منئری توجبه الرباضبات‎ 
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مش۲۰-ال :حدد من الرسم ما إذا كانت الدالة زوجية أم فردية أم غیرذلك 


۳ 
۳ 7 
۲ ۱ 
۱ 
۳ چپ یی س ۹٦۔٣‏ س' 
/ 
/ 
8 المجال = [ -۳ ۰ 0 [ 
المجال = ع 7 59 المجال = ع 
۱ المنحنی لیس متمائل حول محور بے و و 
المنحنی متماثل حول مجور الصادات ولا حول نقطة الأصل | أل چو وہ نی 
الصادات .. الدالة زوجية. ‏ | ... الدالة ليست زوجية ولا فردية شین 


مش۲۱-ال:ارسم الدالة الآتية:ققن. الرسم اذکر المدی وابحث اطرادها واذکر 


۱ 5 ہا کے و د 5 س ؟ س >> ۰ 
نوعها من حيث کونها زوجية أو فردية أو غير ذلك : د(س) = ۱ 39 

الد ل عق ہو اه وت 
ص 


۴ 7 
س - ۲ : س > ۰ دس - ۲ |:س< ٠‏ 


س ۲ ۱ ۰ س © ے١‏ ے؟ 
4 

د(س) | ۰ ۱-۱ ۲-۱ دس رہ 4ے . 

المجال ح ء المدی > [ ۲ ۰ 0 [ 

الدالة متناقصة فى ]-00 › ۰ء متزايدة فى [۰ ۰ 0 [ 

وهی دالة زوجية لأن منحناها متمائل حول محور الصادات 


مش۲۲-ال:ارسم الدالة الآتية ومن الرسم اذکر المدی وابجث اطرادها واذکر 
5 ۰ر0 د را 5 س + ۳٣‏ س >۰ 
نوعها من حيث كونها زوجيه أو فردیه أو غير ذلك : دالنن) 
الد ل 


۳ نز ج ۰ 
س+۳ : س > ۰ ۴۳ :س < ۰ 
س | ۲ | ۱ 6۱| س 3 | ا ۲۶۱ 5 
د(س) | ه | 4 | 2 ۳ | ۳ اام : 
المجال ح ء المدى < [ ۰۳ 60 [ 1 
الأطراد: الدالة ثابتة فى ]-00 ۰ ۰]. متزايدة فى ]۰ ۰ ٥‏ [س ] »از -۲ ۳۰ س 
> الدالة ليست زوجية ولافردية ۱ 


منثرک توجبہ الرباضبات O‏ إعداد (/عایل !دا / 
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الد وال الأحاد ية : 
تعریف : الدالة د : سہ سه ص, نسمی دالة أحادية إذا كان: 
لکل (.ب دسم ١‏ د(() درب) فان : ۲ = ب 
"کل ۲( پ د سم ۰ب فان : د(() + د(ب) 
یعنی أنه لا یوجد عنصران فى مجال الدالة الأحادية لهما نفس الصورة 


اختبار الخط الأفقى 
® 
إذا وجد خط أفقى يقطع منحنى الدالة فى أكثر 
» هر ؤاه مه ۰ 7 07 یھ 2 
من نقطه فان المنحنی ۸ يمل دالة أحادية دالة أحادية دالة لیست احادية 


ملاحظة: الدوال الزوجية بصفه عامة ليست دوال أحادية حيث د(() < د(-م) 


مث ١”‏ ال:فى كل من الدوال چدد, ما(13 كانت الدالة أحادية أم لا مع توضيح السبب 

© د(س) = اس +۱ و#ل(س) -س' +ه © د(س) = سے 

۔ © حك 

© بفرض  :‏ ء ب د مجال الدالة 

.» د(() = ۱+۱۳ . د(ب) = ۲ب +۱ وبوضعد(م) > د(ب) .. . 

۰ ۳ م +۱ جح ۲ب +۱ حم ۳ ( < ٣۳ب‏ ۰ < ب الداله احادیه 
© بفرض : ١‏ ب و مجال الدالة 

د(() = م'+ہ ‏ د(ب) =ب + ه وب = د( 

. م('+ه <پ" + ه نے أدب" .2۱۰+ ب . الدالة ليست أحادية 
© بفرض :٠ء‏ ب د مجال الدالة 


- د(() = لج .د(ب) = وبوظع ٭(0) ج د(ب) 


۾ اا ے اکل سے ۲رد ۲ ۹ب او + ٤ب‏ ا 


۳ ۳ب +۲ 
م 1۱۳ = ۱۳ ب . ۱ =ب .. الدالة أحادية 


منٹرک توجبه الرباضبات )١١(‏ اعداد (/عايل! 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۰ ۲۰۲ 
مسبت 


إذا كانت د ييه سے 
ےس < ١‏ 


س 5 
۰ھ 8 ہد 


ارسم الشكل البياني دا د. اب من الرسم مدى الدالة وابحث اطرادها. 
باستخدام أحد البرامج الرسومية “(أرسم منحنی الدالة د فى كل من مايأتى » ومن الرسم استنتج مدی الدالة 


وایحث اطرادها. 
,۴ 


لا د(س) = س'-۔ہ ا د (س) -؛- س 


فی کل من الدوال المعرفة كما مہو اع > الممطاة أحادية أم لاء مع توضيح السبب. 


گا د(س) دس" + ١‏ 


گا د(س) = (س -۱+۲)۱ 


أ د(س) = ؟ س ۲ ۱ 


إذا كانت د › ر دالتين حقيقيتين حيث د(س) = (۳ - س) بر (س) = (۳ + س)" 
بين أى الدوال الآتية فردية وأيها زوجية وأيها غير ژلك. 

31 2 

1 ۴-9 و3 ب ر ہیف 3 و 


ج الرسومية ؛ ارسم منحنی الدالة د فى كل من مایأتیء ومن الرسم استنتج مدى الدالة 


پاستخدام أحد البرامج 
واببحث اطرادها. 
کنا سس ي 
ابحث نوع الدالة د من حيث كونها زوجية أو فردية أو غير ذلك. 
کا د (س) - ۳ س -۶ س" 


ب) د(س) = س” - ۲س 


لا د(س) -س*+س۱-۲ 


دا د(س) -س۳-۲س 


ES ۱ اعراد‎ 


منثدى توجبه الرباضبات 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقيقية)_الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۳۲۰۲۰ 


التمثيل البيانى للدوال والتحويلات الهندسية 


أو دوال كثيرات الحدود 
م درس) 
[1] الدآلة الثابتة: الصورة العامة هى: د (س) = :۸ ثابت 
وتمثل بیانیاً بمستقيم يوازى محور السينات 
ويقطع محور الصادات فى النقطة ( ۰۰ ١‏ ) 
كما فى الشكل 
*مجاله = ع. مداها = ( () 


الدالة زوجية ( متماثلة حول محور الصادات ) 


® 
[۲] الدالة الخطية :أبسط صورة لدالة الدرجة الأولى هی: 
ڪڪ 7 ۵6 


ہد اع ے ع ۰د ( س ) = س وتمثل بيانياً 
بخط مستقيم يمر بنقطة الأصل )٠(‏ میله < ١‏ 
*مجالها = ع . مداها < م 

* الدالة تزايدية على مجالها ع 

* الدالة فردية ( متماثلة حول نقطة الأصل) 


[۳] الدالة التربيعية : أبسط صورة للدالة التربيعيةهى: 2 
مدع هع .د(س ) <س" 
وتمثل بيانياً بمنحنی مفتوح لاعلی 
*مجالها = ع . مداها =[ ۰۰ مم[ 


* الدالة تناقصية فى ] -00 .۰1۰ تزايدية فى ]100.۰ س 


* الداله زوجية ( متمائلة حول محور الصادات) 


منثرک توجبه الرباضبات (؟۱( إعداد (/عایل 99۳ / 


مذ کرڈ الجبر الدوال الحقيقية) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمى | الفصل الدراسى الأول ۳۲۰۲۰ 
]٤[‏ الدالة التكعيبية : أبسط صورة للدالة التربيعيةهى: 
د اع ے م »د (س ) = س" وتمثل بيانياً 
بمنجنی متمائل حول نقطة الأصل (۰۰۰) الدالة فردية 

* مجال الدالة = م ء مدی الدالة = م 
* » تزايدية فى على مجالها ع 


ثانیاً : دالة الْمُقياس 
أبسط صورة لدالة المقياس هى: 


مدع ع 5 (س)=|س| 


س :س > ۰ 
د (س) = ® 
) ۱س :س ح 


*مجالها = م . مداها ‏ ۰۹ء 100 
* الدالة تناقصية فى ] -00 ۰ تزايدية فى ] 100۰۰ 
* الدالة زوجية ( متماتلة حول محور الصادات) 


ثانياً : الدالة الكسرية 

أبسط صورة ددالة المقیاس هی: 
۱ 

ەد : ع- ۰6-۰ (س )= 77 
تمثل بمنحنی من جزئين أحداهما فى الربع الأول 
والآخر فى الربع الثالث دون أن يقطعا المحورين 
تسا ب صہ,صہ' ومتمائل حول نقطة الأصل (۰۰۰) 
* مجالها = م ۲۰۱ 3 مداها = م ۲۰ 
* الدالة تناقصية فی ] -00 ۰ء تناقصية فى ] 100.۰ 
* الدالة فردية (متماثل حول نقطة الأصل) 


منثدى توجبہ الرباضبات )١54(‏ إعداد (/عایل 99۳ / 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقبقية)_الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۳۲۰۲۰ 


مث ١‏ ال: ارسم الدالة د(س) = ۲ ومن الرسم 
اذكر:المدى وابحث اطرادها واذكر نوعها 

من.حيث كونها زوجية أو فردية أو غير ذلك : 

® اال 

المجال ع المدی = ( ۲ ) 

الدالة ثابتة ؛ الدالة زوجية ( متمائلة حول محور الصادات) 


د( 21 


مث-٢سال:ارسم‏ الدالة الآتية ومن الرسم اذكر المدی وابحث اطرادها واذكر نوعها من 

حیث کونها زوجلا أو فردية أو غير ذلك : د(س) < م 
۳ ۱ الد ل 

المجال م . المدی = (-۰۳ ۲.۳ 

الدالة ثابتة فی ] - 00 ۰ م] ء فى ]۰ 00۰ [ 


الدالة ليست زوجية ولافردية, ۱ 


مش ال:ارسم الدالة الآتية ومن الرستم: اذکر.المدی وابحث اطرادها واذکر نوعها من 
: س >۰ 


حيث کونها زوجية أو فردية أو غير گل ود(س) = | س, 


| یھ كذ و 


الدالة معرفة بقاعدتين 
د, (س) = س : س د ] ٠٠‏ © [ يمثلها دالة خطية 
بخط مستقيم یمر بالنقطة(۰۰۰) وميله = ۱ 5 
دم (س) = س" :س د ] - ۰۰] یمثلها دالة تربيعية 
بخط منحنی مفتوح لأعلى 
المجال ح > المدی =[ ۰۰ 0 [ 
الأطراد : الدالة تناقصية فى ]- مه ۰ ۰[ الدالة تزايدبة فى ]0۰۰ [ 


سی 


الدالة ليست زوجية ولافردية 


منتدى توجبه الرباضبات e‏ إعراد (/عاول ل ل 


مذ کرڈ الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمى ] الفصل الدراسی الأول 8ئ 
فل أسال: ارسم د (س) = سا یی 
س ١‏ 
حيث س + ١‏ مع ذكر المجال والمدى واذكر 
نوها من حيث كونها زوجية أو فردية أو غير ذلك : 
3 المہسسسسل 

۷ ۲ ارس + ے ۽ 

س" - ۱) (س - ۱) (س )١+‏ 
بت 22 - ھا یگ 


مدیالدالة = 51 ] ء الدالة زوجية 


مشاه ال:ارسم ال3الةالآتية ومن الرسم اذكر المدى وابحث اطرادها واذكر نوعها من 
رب ٣‏ .۲ 
حیث کونها زوجية أو فردية:أو غير ذلك : د(س) -] س :س ١>‏ 
إس| :س ١<‏ 
| 5 
الدالة معرفة بقاعدتين 
د, (س) = س" : س د ] [60١ ١‏ يمثلها دالة تكعيبية 
د, (س) = |س| : س د ]- 0 ھ7 
حسب تعريف دالة المقیاس د(س) -س 
المجال ع > المدی =[ 0۰۰ [ 


الأطراد : الدالة تناقصية فى ] [١-  -‏ ء تناقصية فى ]- ٠١ ١‏ [ › تزايدبة فى ]0۰۰ [ 
الدالة ليست زوجية ولافردية 


س 
: س ج ۲ ۱-۰ مبیناً المجال والمدى و ابحث اطرادها 


۱ 
س (س -٢)(س‏ +'۔)۔ 
(س - ۲) (س +۱) 


المجال = ع -۱ ۲ ۸۱-۰ > المدی = م - ( ۸۲۱-۰۲ 


د (س) = س 


د متزايدة على مجالها 
الدالة ليست زوجية ولافردية 


منتدى توجبه الرباضبات جع إعراد (/عاول ل ل 


مذ كر الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمى ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۰ r‏ 
مث۷ال:ارسم الدالة الآتية ومن الرسم اذكر المدى وابحث اطرادها واذكر نوعها من 
3 هر کو ل لہ ہے ۱ 9 ۰ 

بش كونها زوجية آو قردية أو غير ذلك : د(س) = 03 ید 
الد ل 


هھ 


الدالة معرفة بقاعدتين 
دم (س) = س" : س د ] 0۰۰ [یمثلها دالة تربيعية 
بخط منجنی مفتوح لاعلی 
د (س) = :س د ] - © .۰] دالة كسرية 
تمثل بمنحنی فى الزبع الثالث دون أن يقطعا المحورين 
المجال ع - (۰) 2 ء المدى جرع - (0) 


الأطراد : الدالة تناقصية فى ]:- 0 ۰ 1۰ الدالة تزايدبة فى ]۰۰ 0 [ 
® 
الدالة ليست زوجية ولا فردية , 
© 


التحويلات الهندسية.لمنحنيات الدوال 


أولا : الازاحة الرأ سية كتحنى الدالة 
لأى دالة د يكون المنحنى ص = د(س) + ۱۰۱ 5 م - (۰) هو نفس المنحنى 


هه 

د(س) بازاحة رأسية قدرها |١|‏ فى اتجا سے ا 
کے ۵۵ 
ص > د(س) باراحه راسیه فذر فى ادج وص کے 


۳۳۳ ص = س - ۳ هو نة 
بإزاحة رأسية قدرها ۳ 


فی اتجاه و ص ( السالب ) 


/ 


منثدى توجبه الرباضبات 


منحنی ص =۱ اس - "هو نفسه 
منحنی ص = ١اس‏ هھ 
بازاحة رأسية قدر ها ۲ 

فى اتجاه ر (نموجب) 


(۱ 


منچنی ص = س +۱ هو نفسه 
بازاحة رأسية قدرها ۱ 
فى اتجاه و صہ ( الموجب ) 


/ 


إعداد ۲/عاول 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۰ ۲۰۲ 


ثانيا : الازاحة الأفقية لمتحتى الدالة 
2 لأى دالة د يكون المنحنی ص - د(س+ ب) وو وخ - (۰) هو نفس المنحنی 


تن = د(س) بازاحة أفقية قدرها | ب| فى اتجاه : 
3 


منحنى ص = | س + "|هو نفسه م ا هو نفسه 
بازاحة أفقية قدرها ۳ بازاحة أفقية قدرها ١‏ 
فى اتجاه و سم ( السالب ) اف اتجاه و سے (الموجب) 
1 ® 
5 
۲ 
۱ 
1 ۳۸ 0 
نقطة تماثل (-۰)۰۰۳ المدى[560.0 [ نقطة 6ل  ) 1١‏ المدی* ع 
الاطراد: تناقصية فى ] - 6 0۰[ الدالة تناقصية مجا 


:ب كال 
: ب < 


و سم 
“/ 


منحنی ص -(س. -۲) هو نفسه 


منحنى ص < س" 
بازاحه أفقية قدر ها ۲ 


فى اتجاه و سم ( الموجب ) 


نقطة تمائل (۲ ۰۰۰ المدی[0۰۰* [ 
الاطراد: تناقصية فى ] - 00 ۲۰[ 
تزايدية فى ]۲ ۰ 100 


ثالثا : لأى دالة د یکون المنحنی ص = د(س+ ۱) +.باء »ب داع - ۲۰۱ هو نفس 


+ ع اپ هم ۰ ع سس 
المنحنی ص = د(س) بازاحة رأسية قدرها || فی أتجاة ۱ 
ثم إزاحة رأسية مقدارها | ب | مسد امم > 


منحنی ص = (س" الا ١‏ 
هو نفسه منحنى ص 
بإزاحة رأسية قدرها 7 و 


بازاحة أفقية قدرها |١|‏ وسكا 


(- 2 


منحنى ص = سپ ۲ 
هو نفسه منحنی؟ في د اسن 
بازاحة رأسية قدرها |۳| دصم 


بإزاحة آفقية قدرها ۲۱| وسہ 


A 


خن نن ۱2| +۳ 
فو هده منحنی ص = امس 
بازاحه رأسية قدرها |۳| وصم 
بازاحة آفقية قدرها |۱| 


¢ 


اس 0 


عراد 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقبقية)_الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۳۲۰۲۰ 


رابعا : لأى دالة د يكون المنحنى ص = ١‏ د(س) حيث ( د م” 
٭ تمدد رأسى للمنحنى إذا كان ۸ ٠‏ أنكماش رأسى للمنحنى إذا كان ( ١<‏ 
3 
® ۳ مل < س < .۳ 
مكف ١‏ ال :جاوسم الشکل البياني للدالة : د(س) = |س| ۳-۰ < س < ۳ 
۳ > ۳ < س 
مع ذکر لمجال مدي + ابحث اطرادها وبين آنها دالة زوجية . 
صہ 


۸ اس 
د :دل ابت و یی ۰ ال ال 
د, : دالة مقیاس د(س) سی < س چ٣ TINI ۱ (۴۱٣٦‏ 
ہم دس ۳ < س< ۰ | | | | بر | ٦‏ | 1 

دم : داله ثابته د(س) = ۳ فی [۰۳ 0 [ 


المجال = [-ه ۰ 00[ ۰ المدی < ٠.[‏ * ۳ ] 
ثابتة فى [-* ۰ -۲] » د متناقصة فا ال ال 


بر 07 فى “تے ® 
ء تزايدية فى [۰ ۰ ۳ ]۰ ثابتة فى ] 109۰۳ | | | | ألم ۱۱ 1 
۱ ۲ ۳ 57ھ ھت ۳ھ ۱۱۱ 1 
اداله ليست زوجیه ولیست فردیه ۱ 


:س >۱ 
اذکر المجال والمدی وبين نوعها من حیث کونها زوجية(أي فردية » وابحث اطرادها : 


من" ال: ارسم منحنی الدالة د(س) جا ١‏ :س <۱ 
س ے 


الد ل ۔ 1 
7 س - ۱ :س د ]- 60 ۰۰] 
د,: دالة مقیاس د = دس ١:س‏ 5 ]1۱۰۰ 
د,: دالة تربيعية بإزاحة مقدارها |١|‏ فى اتجاه وس 
المجال = م 1١١‏ > المدى =[ ۰۰ ت ] 
الدالة متناقصة فى ] - 0ه 1۰۰ 
تتزايد فى ] ۰۱ [٠‏ > تتزايد فی ] ۱ء © [ ص 


منثدى توجبه الرباضبات )١5(‏ إعداد ( /عايل 9٩۳‏ ل 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقبقية)_الصف الثانی الثانوی | القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۳۲۰۲۰ 


۰ ۰ 


مث”ال: ارسم منحنی الدالة د(س) = س' لتمثیل الدوال مس رہ› ھ حیث 
©0 س) <س'۔١‏ © دہ س) = (س -۳)' .۰ © ه(س) ٢٢۶‏ -س' 
ؤمن#الرسم حدد مجال ومدی الدالة وابحث اطرادها 
3 الد ل 
© م(س) ۶ سل" -۱ إزاحة قدرها |١|‏ فی اتجاه وص 


رأس المنحنی (۱-۰۰) .۰ المدی = ١[‏ 0۰ [ 


.تناقصية ] -۰1۰۰66 تزايدية ]100۰۰ 


ê 
دہ(س) = (س :۳ قدرها |۳| فی اتجاه وسہ‎ © 


راس المنحنى (۰۰۳) . المدی = ٠[‏ ٠ه‏ [ 


تناقصية ] -۰1[۳۰00 تزايدية ] 1000۳ 


7 


© ه(س) = ۲ -س" 
إنعكاس للدالة لوجود إشارة سائي ل 
وإزاحة قدرها |۲| فى اتجاه وص, 
راس المنحنى (۲۰۰) .۰ المدی -]- 00 ۰ ؟]1 س 


> الدالة تزايدية فى ] -۰1۰.00 تناقصية فى ]۰ء[ 


مش4سال: ارسم فى شكل واحد منحنيات الدوال الآتية وان ی كل منها 
واستنتج اطرادها ونوعها من حيث كونها زوجية آو.فردية أي« غير ذلك : 
۱) د (س) = س" ۲) د, (س) = اس" *) دم (س) = 
الف : : 
جميع الدوال نقطة رأس منحناها (۰۰ ۰) 


٠‏ مجالها ع . مداها =[ 00۰.۰[ جمیع الدوال زوجية 
> جمیعها متناقصة فى ] - ۰00 ۰[ متزايدة فى [ ۰۰ 00 1" 


منثرى توجبه الرباضبات رو0 إعداد (/ 


مذ کرڈ الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمى ] الفصل الدراس الأول ۳۲۰۲۰ 
مشه‌ال: ارسم فی شكل واحد منحنيات الدوال الآتية وعين مدى كل منها 
واستنتج اطرادها ونوعها من حيث كونها زوجية أو فردية أو غير ذلك : 
۱) 5 ين) = س" .۰ ()د,(س)--س' *) دم (س) = -۲ س" 
ê‏ ا 
جميع الدوال نقطة رأس منحناها ( ۰۰۰ ) 
> مجالها ع . جمیع الدوال زوجية 
> د, مفتوح لاعلیٌ مداها = [ ۰۰ 00 [ › 
5 مفتوح لاسفل مداها ]- مه » ۰[ 
الدالة متزايدة فى ]007ب[ ء متناقصة فى [۰ ۰ [ 
دم مفتوح لأسفل مداها ]- 60 ۰ ۰] 
الدالة متزايدة فى ]- مه » ۰[ متناقصة فى [ ٠‏ › 6 [ 
مشاال: ارسم منحنى الدالةآد (تل),<اس " لتمثيل الدوال س › رہ › ه حيث 
© ۔(س) = س +۱ © بم(س) 2 (س - ۲ © ه(س) = (س +۲+۲)۱ 
ومن الرسم حدد مجال ومدی الداله وابحث اطرادها 
اد 
0 م(س) = س ۱+۲ 
إزاحة قدرها |١|‏ فی اتجاه وصہ 
رأس المنحنى النقطة (۰۰ ۰)۱ المدى = ع 
> الدالة تزايدية على مجالها 


مس( سب ) 


© بم(س) = (س - ۲)' 
ازاحة قدرها |۲| فى اتجاه وس 
رأس المنحنی النقطة (۲ ۰ . المدی > م 
> الدالة تزايدية على مجالها 


س 


منثرک توجبہ الرباضبات )۲( إعداد (/عایل !دا / 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقبقية)_الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۳۲۰۲۰ 


© بد(س) = رس +۲+۲)۱ 
. “إزاحة |۲| فى اتجاه و سہ' 
4 وإزاحة |۲| فى اتجاه وص 
“رأس,المنحنى النقطة ١-(‏ ء ۲) ء المدى = ع 
> الدالة تزايدية على مجالها 


مش۷ سال: ارسة#قلتحنى الدالة د(س) = س" لتمثيل الدوال م » رہ . ه حيث 
0 م(س) = - ا © ہ(س) = ۲س ۲-۲ . © ه(س) = ١-(س‏ +۲) 
ومن الرسم حدد,مجال "ومدی الدالة وابحث اطرادها 
ال کل 
رل م(س) -- س 0 
إنعكاس للدالة لوجود إشارءة سالب 
رأس المنحنى النقطة (۰۰ ۰) ۰ المدى = ع 


ء الدالة تناقصية علی مجالها ۰ 
® 


© بد(س) = اس" - ١‏ 

إزاحة قدرها |١|‏ فى اتجاه وص۔' 

يوجد تمدد فى الدالة 

رأس المنحنى النقطة ٠(‏ ء - )١‏ ء المدى = ع 
٠‏ الدالة تزايدية على مجالها 


© بم(س) = ۱- (س +۲" 


إنعكاس للدالة لوجود إشارة سالب 

ازاحة |۲| فى اتجاه وس 

وإزاحة |١|‏ فى اتجاه وص, 

رأس المنحنى النقطة (-۲ ۰ )١‏ ء المدى = ع 
. الدالة تناقصية على مجالها 


منثرک توجبه الرباضبات (۳۲( | عراد /عایل 9۳۳ 1 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقيقية)_الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۳۲۰۲۰ 


۰ ۰ 


مشهسال: من رسم منحنی الدالة د(س) = | س | آرسم ومن الرسم حدد مجال ومدی 
الدالة وابحث اطرادها 9) م(س) = |س+ ۳| © بو(س) - ۱-5 س| 
۱ ال 

© م (س) = | س+ ۳| دالة مقیاس 

بازاحة آفقية قدرها |۳| فى اتجاه وس ' 

نقطة التماثل (:۰۰ ۳) مجال ع ۰ مدی 100۰۰1 

تناقصية فى ] -۳-0[ ۰ تزايدية فى ] -50,۳[ من 


© مه ص) = *-[س| دالة مقياس 
إنعكاس للدالة لوجود اشارة سالب 

بازاحة رأسية قدرها ۵۱| فی اتجاه وص 

نقطة التمائل ( ۰۵ ۰) مجال ُء مدی ] - ۰0 *] 
الدالة تزايدية فى ] -۰.00[ ء تناقضية فی ]100۰۰ 


مث اخ ال: من رسم منحنی الدالة د(سع)!- | سن | آرسم ومن الرسم حدد مجال ومدی 

الدالة وابحث اطرادها ‏ ه(س) 2 4 - لس +۱۲ © م(س) = إل س + :]+۲ 
الصل : 

© ه (س) = ٤‏ - |س +"| دالة مقیاس 

إنعكاس للدالة لوجود اشارة سالب 

بازاحة رأسية قدرها |؛]| فى اتجاه وصہ 

بإزاحة أفقية قدرها |۳| فى اتجاه وسا 

نقطة التماثل ( -۰۳ )٤‏ مجال ع » مدى ] -۰00 ؛) 

تزايدية فى ] -۰۰00[ ۰ ]60۰0[ 


© م (س) = | س+ ۳| دالة مقياس 

بإزاحة أفقية قدرها |٤|‏ وسہ' || وصہ 
نقطة التمائل ٤-(‏ 4 ۲) مجال 2 »> مد ی ]0۰1[ 2 
تناقصية فی ] -00:-4[ ۰ تزايدية فى ] -100»4 9۳ 


منثدى توجبه الرياضيات میڈ سای 


مذ کرڈ الجبر ( الدوال الحقیقیة) الصف الثانى الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول 8۷۷٣‏ 
مث-۱۰ال: من رسم منحنی الدالة د(س) = | س | آرسم الدوال الآتيةثم حدد مدى 
الذالة وابحث اطرادها (6) ه(س) = ؛ - ۲ اس | © م(س) = مس" +٤س‏ +؛ 
۱ الل 
0 (ص) = ۶ - | س| دالة مقیاس 
تمدد فى منحنی الدالة و إنعكاس للدالة لوجود إشارة سالب ر 
بازاحة رأسية قدرها |٠|‏ فى اتجاه وصم 
نقطة التماثل ( 4 ۰) مجال ع . المدی ] - ۰00 5] س 
الدالة تزايدية فى ] [٠:50-‏ ۰ تناقصية فى ]100۰۰ 
® 


2 


2 
7 


® 


© (س) = ماس +٤س ٤+‏ = ((س +")"' 
م (س) = | س +۲ دالة مقیاس 
بازاحة آفقية قدرها |۲| فی‌اتجاه وس ' 
نقطة التمائل ( -۰۲ ۰) مجال ع . المدى [۰۰ 100 
® 


تزایدیة فى ] -1۰۰00 ۰ .19۰ »© 


۲ 
اٴس - ۲| 
ومن الرسم عین المدی وابحث الاطراد 


المجال = ع -(۲) . المدى 2 0۰۳-۲ [ 
الدالة متناقصة فى ]- ۰۰0 ۲ [ ء متزايدة فی ] ۲ ۰ © [ 


منتدى توجبه الرباضبات یتو إعراد (/عاول ل ل 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقيقية)_الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۳۲۰۲۰ 


ث؟١لال:‏ مره نحنى الدالة = ل أرسم الدوال الآتبةذ 
مت ل: من رسم منحنی الداله د(س) ۰ ارسم الدوال الائیه‌تم حدد مدى 


ال الة وابحث اطرادها ©) مس (س) ع ےہ © به(س) =( سل )-" 
7 الہ ل ا 
© م (س)/= ۰ 1- دالة كسرية ا 


س ۱ پت ۹ 


باز احة أفقية قدرها |١|‏ فى اتجاه وس ' 


نقطة التمائل النقطه (۱ ۰۰) 
مجال ع - (۱) ۳ المدى ع - (0) 
تناقصية فى ] -۱۰00[ ۰ تناقصیة فى [202١]‏ 


© ىہ (س) = -۲ #دالة كسرية 
بازاحة رأسية قدرها ۲۱]فی اتجاه" وصه 
بازاحه أفقية قدرها |۲| وس نقطة التماثل (۳-۲ 
مجال ع - (۲) . المدى ع“ -۲) 
تناقصية فى ] -۲۰60[ ء تناقصية فى ]1904۲ 


م۱۳ ال: من رسم منحنی الدالة د(س) = آرسم الدوال الآتيةثم حدد مدی 


ا 3 ۳0 ۳۳ ۱ 
الدالة وابحث اطرادها () ه(س) = - © ب(س) = سل ١+‏ 
۲ دالة كسرية 7 ۱ 


۱ 
انعکاس للدالة لوجود اشارة سالب 

بازاحة رأسية قدرها |۲| فى اتجاه وص. 
نقطه التمائل (۲۰۰) 

مجال ع -(۰) + المدی ع - (۲) 
تزايدية فى ] -۰۰00[ ء تزايدية فى ] [50.١‏ 


منتدى توجيه الرياضيات ر إعداد ( /عادل 


/ 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقبقية)_الصف الثانی الثانوی | القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۳۲۰۲۰ 


0 ده (س) < رح ) -۲ داله کسرية 
#بإواحة راسية" قدرها |۳| فى اتجاه رصا 


بإزاحة آفقية قدرها |۲| فی اتجاه وس 
نقطة التماثل (۲-۰۲) 

جا ياي > لمدی ع - ۳-27 
تناقصية فئ)] ۲۰002[ ء تناقصية فى ]000۲[ 


عندما س و [-۰۳ ۲ ] 
عندما س و] 1۱۰۳۲ 
عندما س د [ ۱ ۰ ۸ ] 


© 
مش١‏ ١ال:‏ ارسم منحتل الدالة لةٍد(س) = 
ثم عين مدى الدالة ا ج اطر ادها 
1 1 عندما س ک۸ 
من الرسم : مدید 7[ ۰ ] 
الدالة متناقصة فى [-۰۳ ۰1۰ 3 


3 ۰ ® 
الدالة متزايدة فى [ ۰۰ ۳ ] 


الدالة ثابتة فى ] ۰۰۳ [ 


الدالة متناقصة فى [ ۰ ۰ ۸ ] 


الدالة ثابتة فى ] ۰۸ © [ 


مشه ١‏ ال: ابحث نوع د(س) = س " | س | من حيث کوٹھا زوَچية أو فردية 
الخ ےےل 


د( س) = (دس) |-س | < -س |س | =-د(س) ؛:. الدالة فردية 


مش" سال:ابحث نوع د(س) | +٥‏ س | + | هس | من حيث کونها زوجي أو فردية 
الع ل 


د(- س) =| ه -س |+| + س |= | ه+ س |+| ه -س | = د(س) .ال 


منتدى توجيه الرياضيات شد إعداد ( /عادل 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقبقية)_الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۳۲۰۲۰ 


® 
١‏ ار منحنی الدالة د » ومن الر حدد مداها وابحث اطرادها 
7 سم 


6 ۸ ما 72 7 
١‏ سڈ اس | ۹ مل 
عندما س ۰ 


کت 
اختر الإجاية الصحيحة من ہین الاحایات المعطاة: 
متحنى ر(س) عا ؛ هو نفس منحنی د(س) - س؟ بازاحة مقدارها ٤‏ وحدات فی اتجاہ: 
> سه © : سمه ستيه 


ل) وس 9۷ من جا وص 


اراس سی ۰2( = (۲ -س) ٣+‏ هي: 


ê» O‏ ٹس 


نقطة ثمائل مبحي الدالة د حي #لى) ب 
56 ار 


(4-e) Û‏ با رمع 


زسم منحنى الدالة د حيث د(س) - 3 ثم أزيح فى اتجاهمحژری الإحداثيات . اکتب قاعدة كل دالة التي 
تمثلها المنحنيات الآنية: 


شی ويه راض د (۷ ا اع اع 


٤ 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقیقیة) ‏ الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۳۲۰۲۰ 


استخدم منحنى الدالة د حیث د(س) = س' لتمثيل ما پائی بان 
۳ با د (س) - (س-م)' 
® 

® ۲ 
استخدم میحنی الدالة د حيث د(س) = س". لنمثیل ما يأني بانب 


5(س) -س'-؛ رجا د,(س) - (س-۲-۹۱ 


۲-3 


ثم حدد لقطة الثمائل لمنحنى كل دالة. 
® 


® 


| لا كانت الدالة د حيث د(سي) 3 حك فارسم لشکل لین للدالة ى وحدد نقطة التائل لمتحنى الدلة: 
3 


1 ۵ _ 
أ ق(س)>د(س۔۴) م تف(س)-د(س)+۲ 


استخدم منحنى الدالة د حیث د(س) ل لتمثيل:تايأتى بیان 


ث لا د (س) ٤=‏ - اس -۲| 


نا م(س)۔؟ إش +0| 
رها در (س) -؟ اسا (و) ۵(س) ۲-۰-2 |س +۲| 


1 د(س) - ۲ - اس| 
دا د,(س)< ۲|س| 


ارسم منحنی الدالة د فى کل ممایأتی باستخدام التحویلات زر اطرادها 


۲ 5 1 ۲ 
6 ۱ س +۲ عندما س ٠>‏ ب د,(س)- يي عندما نت ا س < ۰ 
۸ ل سیت یه وني ١‏ عندما +2 بر تو 


منتدى توجبه الرباضبات 7 إعداد | کا 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمى ] الفصل الدراسی الأول 8۳۵٣‏ 
حل معادلات ومتباینات القیمة المطلقة 
1 حل معادلات القيمة المطلفك . 
2 ۲ ۲ 
الطريقةالبيانية: لحل المعادلة د(س) = م(س) نرسم التمثيل البيانى 
(مجموعة الإحداثيات السینیة) لنقط تقاطع منحنيا الدالتين د » س 
خواص مقیاس العدد. : 
+ | س | ٠>‏ > |س | ٠=‏ إذا وفقط إذا كان س=. 


+ اس ص |= اس | × |ص | > اس +ص | < |س|+|اص| 


, اس | = |-س |" 


, فمثلا | ۲-۲ س | = |۲۱ سس - "| 
سه 2 


+ إذاكان اس | <ه فان سے+ ه 
® 


+ إذا کان |س - ”| = |س + |١‏ فان س-۳ = + (س+۱) 
+ اس|" = س" > ماس" <,|اس | 


مثاال: حل المعادلة | س+ ١‏ | = ۳ بیائیاً وتحقق من الحل جریا 
ال ا 
الحل بيانياً: نمثل الدالة د(س) = اس + |١‏ 
والدالة م(س) ٠=‏ وتحدید نقط تقاطع الدالتين 
۰۲۱ ۰)۳۲(-۳۰۶) ات مامح ۲۰ 6 
الحل الجیری : |س+ ۱| = ۳ ے (س -)١+‏ + ۳ 
ے س + 2۱ ۳ اه س ۱ اب ۲ 


س = ۳۔۲۱ أ س اب ۲ ٤= ١‏ 
مث" ال: حل المعادلة اس + ۲| ٥+‏ =. 
الد ل 
اس+۲| =-ه٠ه‏ وهذا مرفوض .ع > O‏ 
منثدى توجبه الرباضبات (۳۹( إعداد م |/عاول أنه از 


مذ کرڈ الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانى الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسس الأول ۳۲۰۲۰ 
مش ال: حل المعادلة | س - ۱| =| س +"| بيانياً وتحقق من الحل جریا 
الد ل 
الدالة ,د(س) = | س -۱ | إزاحة أفقية |١|‏ فى اتجاه وشہ 
والدالة ؤ(س) =| س +۳ إزاحة أفقية |۳| فى اتجاه و شم 
من الرسم نقطة التقاطع للدالتين هى (-۰۱ ۰) 
٠‏ م.ع > لعي ۲ ) س 
الحل الجبرى : ]اش -۱| =| س + ۳| بتربيع الطرفین 
۳۱ ۱ = سس + + ۹ 
> سر - ۲ س ١+‏ 2 سرع + اس + 
کے مس ١‏ = ٦س‏ +۹ ع ۸س < ۸ 
س ۱-2 ...جيه (-۱۲) 


مش4-ال: حل المعادلة ۳۳ | س | = ۲|س |بیانیاً وتحقق من الحل جریا 
ير ادي ل 
الدالة د(س) = ۳ - | س | إنعكاس فی منحنی الدالة 


OT یا را‎ FAs 
, »إزاحه راسیه |۳| فى انجاه وصم.‎ 
والدالة ر(س) = ۲| س| انکماش فى تمثيل المنحنی‎ 
)۲۰۱( ۰۱۰۲-( من الرسم نقطة التقاطع للدالتین هی‎ 
سے ور رت‎ 
الحل الجبری : باستخدام اعادة التعریف‎ 
۱ المعادلة هی ؟ - س > اس : س>‎ 
سے ” = ٣س 5 ٣ے اسن‎ 
)١ 35-1 2 س =۱ 1 س = ۱ 0 م.م‎ >» 
2۲۳2| س"-۲|س‎ ۳  : مته ال: أوجد الحل الجبرى للمعادلة‎ 
الد لل‎ 
۱< | اس‎ .٠ ۰2۱- | |س | -؟ |س‎ ۳ 
۱ ۰۱-( 2 ست + ۱ “. ملام‎ .. 
۱ لعن > ۱ اده‎ 
منثدى توجبه الرباضبات )۳۳ إعداد ۲ /عادلحته_ ل‎ 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمى ] لفصل الدرسى الأول ۳۲۰۲۰ 
مث كال: حل المعادلة | ۲ س - ۳| - ۳ بيانياً وحقق الناتج جبرياً 
الد ل 
الدالةٌ رد(ش) = ٢|‏ س - ۳| إنكماش فى منحنى الدالة 
.إزاكة أفقية | + | فى اتجاه و س- 

والدالة ر(س) < ۳ دالة ثابتة توازى محور السينات 
من الرسم نقطة التقاطع للدالتين هی ( ۳۰۳) ۰ (۳۰۰) 
{e} =e <‏ 0 
الحل الجبرى: نضع المعادلة على الصورة : | اس - ۳-۱۳ = ٠‏ 
نفرض أن د(س) "| تن - "| ٣‏ 


2 


5 لت 
0 


عندما س > 2< فان: ۲س ے٦٠‏ 
وعندما س << فان : - اس اک 
.. مجموعة الحل = ٠3‏ ء ”) 4# 
حل جبرى آخر 
۲۰ س ۳۳| < ۳ ۰ (۲س-۲) = + ۳ 
إما: ۲*س-۳ = ۳ ومنها ٢س‏ = 5 ومنهاس = ۳ وهی تحقق المعادلة 
أ.: ٢×س-٣۳‏ = -۲ ومنها س = . ومنهاس = ٠‏ وهی تحقق المعادلة 
". مجموعة الحل = (۳۰۰) 
حل جبری ثالث 
بتربيع الطرفين .. ٤س‏ '۔۱۲١س+۹‏ = ٩‏ 
.٠.‏ #س ۲-۲ اس = ٠‏ .. س(س ۔۳) = ۰ 
اما ٤س‏ بت٠‏ ومنها س = ٠‏ وهی تحقق المعادلة 
أ س-۳ ٠=‏ ومنها س = ۲ وهی تحقق المعادلة 
.. مجموعة الحل = (۰۰ ”) 


منتدى وجه الرياضيات لت اعاد باب 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمى ] الفصل الدراسی الأول ۳۲۰۲۰ 
مث /اسال: أوجد الحل الجبرى للمعادلة : ۷ س" 


:۳ | نو ار ١ڈ‏ 
الہ سل 


® 
*.. ۴ س' = |س| 


سب اسان | +اع. ‏ ..(|س|-')( اس |-2)۲ه 
اما اس |-۲=. ومنها | س| ت٢‏ ومنها س< ۲٩‏ 
أء اس | ٣ع‏ ومنها | س |= ومنها س< ۳۶ 

... مجموعة الحل = (-۲ ۰ ۰۳-۰۲ ۳ £ 


مش-۸سال: أوجد الخل الجپزّی للمعادلة : ۷ س' -٦س‏ + ٩‏ سے٤‏ 
ق د 

۷ س" -٦س ٤= ٩+‏ 4 (س ')٣۳-‏ =؛ وحيث 
> | س -"| = 4 نے( = 


اما س - ”5-2 ومنها س =۷ تحقق المعادلة 


(س -۳) 2 | س -"| 


أ س -۲< 4 ومنها س = تحقق المعادلة 


محفق 
"۔ مجموعة الحل = ( ۰۱ ۷ ) 


"۔ مجموعة الحل = ۰۲۰ ٢٦۔۳‏ ۲۳ 
مش-۹سال: آوجد الحل الجبری للمعادلة : اس +2۱ ۳ اس +۱۰۱۱ = 
خا 

بالتحلیل: ( | س +۱] +۲) ( | س +۱ - ه) < ۰ 


ومنها | س +۱ +۲ = . 1 | س +۱۱- 6 < . 


ے |س +۱۱ <-۲ مرفوض 1 


اس +| = ه 
۰ سل +۱ o=‏ 


س = ؟ تحقة تحقق التعریف 
س = ٦‏ تحقق التعريف 


عندما س > ١‏ 
5 س +۱ < - ه عندما س<-۱ 


£ ۰-۰ ٤3 = مجموعة الحل‎ .٠. 


تثری توجبه الرياضيات .۰۰۰ (۳۲) 


إعداد ( عادول 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانی الثانوى | القسم العلمى ] الفصل الدرسى الأول ۳۲۰۲۰ 
٢١‏ حل منباینات القيمة المطلفك . 
الحل البيانى لمتباينة القيمة المطلقة 


مث اكثال: حل )| س+ ١‏ | - ۳ .9© |س+ "<|١‏ ۰ |س+ ۱ > ۳ بیلیا 
ا اا 

© نمثل الدالة د(س) = اس + |١‏ 

والدالة ر (س) ے٣‏ وتحديد نقط تقاطع الدالتين 

 )۳ ۰۲ (‏ (- ° 2“ ممت ۰1 ۸۲۰۶ س 

© حل المتباينة ۵ لح 


هو ۶-1 ۲[ © _ س.؛ م ۲ ۳ ۲ ۱ 2 2 


© حل المتباينة اس + ۱ و( هع 


کر E‏ ۱ اه لاسو" 
هو ] -00 ۰ -4] ل [ ۰۳ مہ[ أو ع - [-؟ ۰ ۲ ] 
ملاحظة 0+9 7 
© حل المتباينة |س+ |١‏ <۳ 


۹٢ ٤س‎ ]۳ ۰-1 هو‎ 


© حل المتباينة |س+ ۱۱ ۳ ج0 ر و 
ہرک 
هو ] - 4-۰00[ ل ] ٣‏ 66[ أو ع- ]-۶ 1۳۰ 


الحل الجبری متباينة القيمة المطلقاة 
إذاكان | س |< م فان -(<س <م سے س ]۰۲ ([ 
إذاكان | س | > م فان س > (ءس <-( ے س و يم -[2م ١‏ (] 


إذاكان | س | < م" فان ۔زس <( حه س د[-|›(] 


إذا كان | س | > م فان س > مس >-۱ ے س د< ع-] - ور 
منٹرک توجبه الرباضبات e‏ إعباد ۱ عاول لظا سط 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمى ] الفصل الدراسى الأول ددا 
مث" ال: حل المتباينة اس -۳|< ه 
الد للل 

مر ۰ ۰ 

القا عدق المستخدمة إذا كان | س |< م فان - <س < ( ےس < ] - 1۰۲[ 
® 
۰۰| س د ”| < ه .. ده <اس ٣‏ <ه باضافة ۳ للمتباينة 
= ۲ < س < ۸ 


سل 5 ]۲-2 ۰ ۸ [ سمه 


مش ال : حل المتباينة ۲۱ ۲س | < ۷ 
® 
الف ا 
القاعدة المستخدمة إذا كان : اش | < ١‏ فان - ( < س < ۱ ےس و [- ۰ ۱ ] 
اک 3 
۰ | ۲س - "| < ۷ ,۷-۰ < ٢س‏ ۳ < ۷ باضافة ۳ للمتباينة 
7 
-۳+۷ < ۲س رج ۷ + ۳ 
> س < ١‏ ® 


®& 
٢ي‏ س << ه ۰ س و [-؟ ۰ 8] 


مش4-ال: حل المتباينة | ۲ س + ۱| +۲ > ۷ 
01 ۲۳ ۲ 
القاعدة المستخدمة 
إذاكان | س | > ٠‏ فان س > »س <-( ہے س د ع-[- ۰۱ ۱] 
۰ ]٢س‏ + ۲+۱۱ > ۷ ۰ ۲۱ س + ۱| >= 
۲ س + ۱> ۵ ا ۲ س +۱ <- 5 بطرّح (۱) 
٢×س‏ > > ا ۲ س ٦-<‏ 
س > ۲ 1 س < - ۳ 


سھ 
+ حل المتباینة س د ع -[- ۰۳ ۲ ] 


منتدى توجبه الرياضيات (۳۶( عراد (/عایل 9 ۸ 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقيقية)_الصف الثانى الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۳۳۲ 
مناه ال: حل المتباينة | س + ٢‏ | +ه < 4 
آله ا 
۰ |۴ س +۲|به < ؛ ۰ ٣|‏ س + ٢۲‏ |+ه < ١‏ مرفوضة 
»حل المتباينة هو ك 
مث ال: خل المتباينة | ٣س‏ + |٢‏ >۷ 
2 ات ریسا 
القاعدة المستخدمة 
إذاكان | س | > , .فان س > »س <-( ے س و م-]- :11 
۰ ۳۱ س + |٢‏ > ۷ 
٣س‏ + ۲ > ۷ 1 بطرح (۲) 


° > س٣‎ 


.. حل المتباينة س د ۶ اگ ٣‏ + 


مث "ل ال: حل المتباينة | ۳ - س | < ٦‏ 
ال 

القاعدة المستخدمة إذا كان : اس | < م فان - ١‏ وس < ےس د [- ۰۲ ۲ ] 

۲۰ -س| ج٦‏ بات < ”دس جا بطرح ۳ المتباينة 

EGET 
س < ۳ بالضرب × (-۱) نعكس المتباينة‎ - 
۲- > س‎ > 
] ٩۰۳ -[ حل المتباينة س د‎ .» 


ملاحظة :ممکن المتباينة | ۳-س| < ٦‏ نکتب | س-۳| <" 


منئرگ توجبه الرياضيات (۳۰) اعراد (/عاول !99 ل 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقیقیة) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۰ ۳ 
مقانال: حل المتباينة 4۷س-۱۰س+۲۵ »۱ 
الد للل 

® 

با ۲ س -۷۱۰س +۵ ۲ = مأ(س -۵) = | س - ٩‏ | ح المتباينه | س - ١> | ٩‏ 
القاعدخ المستخدمة 

إذا كان | س |> ' فان س > (.س <-( سے س د م-[- ۰۲ ] 

اما اس-۱>۵ أ ۲س-ه <- ۱ بجمع )٥(‏ للمتباينة 

.. ۲ س > 5 أى ‏ ۲س ٤<‏ بالقسمة على (۲) 
2 1 
® 
.ن. سس د م-[ یس [ 


۰ س >۳ س <۲ 


مثاخ ال: حل المتباينة اس |+| ؛ - ۲س| < ٦‏ 
۶ ار وه ل 


| > - ۲س| = ۲۱۲ -س|< ۲ |س - ۲| 
المتباينة | ؟ -س | + | ؛ -۲س| و # تقتب ۳|س-۲| و + 
المتباينة تکون |س - |< ۲ 
القاعدة المستخدمة إذا كان : | س | < م فان - ( اس < ( ےس و [- ۰۲ (] 
٠‏ أس - ۲| < ۲ ۲-۰ <س -۲< ۲, . بجمع (۲) المتباينة 
صفر < س < ٤‏ 


حل المتباینة س د [ ۰۰ 5 ] 


منئرگ توجبه الرياضيات (۳۰) اعراد /عاول ك از 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقبقية)_الصف الثانى الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۳۲۰۲۰ 


۹ 
آکمل مایآتی: 

(۱) #جموعة حل المعادلة اس| - 7 
(0) مخت چی المعاذلة اس| +۳ - 
© سی نیا-۲ خش 


(4) | س- ۳-۱۲ 
(۵) | س- ۲<۱۲ 
9س" | 
0 ان ۲ | م 
ره اه ذاعم 
س٢‏ اسب 


۲ ہے 
آوجد جبریا مجموعة الحل لكل من المعادلات الاتية: 
69 | س و | ٩-‏ 9 | ۲س ہد 


۱۳ بط( بن‎ | ٩+ -لڑاے اس | 069 |آس‎ 1O 


آوجد بباننًا مجموعة الحل لکل من المعادلات الآتبة: 


® 
59 | س + |= ۷ | س-۱ |- | س+۳| 


آوجد بداننًا مجموعة الحل لکل من المتباینات الاتبة: 
۳ 
69 آس ] لم 9| س - ۱۲ <ه 


أوجد جبريًا مجموعة الحل لكل من المتباينات الآتية: 


69 ۲۱س ۱۱ > ۲ ۳ ۲۱س+۱۳ <۷ 


تثری توجبه الرياضيات .۰۰ (۳۷) 


9 7ے وس ال 


کا وو سا با 


للك [۳س-9]-۴ 


: > ۳ 


9 | ؟ س - ۱۷ > ۲ 


e ۱ إعداد‎ 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانی الثانوى [ القسم العلمى ] الفصل الدراسى الأول تا 
أمثلة عامة 
مشداسال: ارسم الشكل البياني للدالة د(س) = | س - ۲|-۲س+۱۰ واستنتج من 


الرسمالمتاى وابحث اطرادها وبين نوعها من حيث كونها زوجية أو فردية أو غير ذلك 


۱ 
د(س) = يد :س ٢<‏ 


u -‏ ٣س‏ +۱۰ :س <۲ ٠‏ 
المجال م ء المدی م ء د متناقصة على مجالها ء 
الدالة ليست زوجيّة ولا فردية 
المعادلة | س - ۲ | = شس-١٠‏ 
هی د(س) = ۰ ار لجو الحل = ( ؛ ) 
الاحداثی السینی لتقاطع الدالة مع محور السینات 
الحل الجبرى ® 
® 
- س + ۸= ۰ :س >۲ >ے س ٤=‏ تحقق 


- ٤س‏ +۰2۱۲ :س <۲ ےس <۳ لاتحقق 
.“. مجموعة الحل = )٤(‏ 


مث" ال: ارسم د(س) =۲ | س - ۳ | ١+‏ ومن الرسم استنتج المدى وابحث اطرادها 
واستنتج مجموعه حل المعادلة د(س) = ۰ وحقق ذلك جبریا . 
الم ل 
۲(س -۳) + ١‏ :س >" 
(س = 


۲( - س -۲) +۱ :س ح٣‏ 


س - +٦‏ ۱ <۲س ده : س > ۳ 


۳ س+ += -۲س V+‏ :س <۳ 
المدی =[ ۱ 00۰[ .. مجموعة الحل = © 


اس 


منئرگ توجبه الرياضيات (۳۸) اعراد ۲/عادل ك / 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقيقية) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول 8٣٤‏ 
الدالة متناقصة فى ] - ۰00 ۳  [‏ و متزايدة فى [ ۰۳ 00 [ 
الحل الجبری : د(س) <۲س -ه |٠١١0‏ :س ي٣‏ حه س < 


> ۳ لا تحقق 


۱ د(س) = اس +۷۔-۔ :س ح٣‏ ےس = < ۳ لا تحقق 
". مجموعه الحل = © 
مش ال: ارسم:متحنى الدالة د(س) = ۳-| ۲ س | واستنتج المدی وابحث اطرادها 
وأثبت آنها زوجقة” ثم آوجد حل @ ۲۱-۳ س| ع١‏ ن ۲۱-۳ س| < ١‏ 
الد ل 
٣س‏ ٣س‏ > ١‏ 
۳ سس ء لش< ۰ 
المدی = ]- 00 ۰ ۳ ] 
۱ 4 ی امه 
د متزايدة فى ]- 00 ۰ ۰ء متنافصه فى [ ۰ ۰ 0 ] 
د زوجية لأن منحناها متمأثلگتول كحور الصادات 


«|< 0 


د (س) - 


5 ۰ 2 7 5 ۲ 4 
© نرسم د, = "- ٢|‏ س | إزاحة.رأسية:مقدارها |۳| فى اتجاه وصم 
وانكماش لمنحنی الدالة ونرسم د,(س) = ۱ 
ومن الرسم نجد نقط التقاطع للدالتین مجموعة الحل = 1١-1‏ ۱ £ 


© | ۲س|> ۲ سے ۲س > ۲ . ۲س +۲ 
سمه ۱ 
س > ۱ ء س < -۱ ہس د 6 - ]دا ۱۰ 
® 


مش٤سال:‏ عين مجال د(س) = ۵۷ - آس - |١‏ 


“.دس و [- ° ۰ ۱ ] 


تثری توجبه الرياضيات .۰۰۰ (۳۹) 


مذ کر الجبر ( الدوال الحقيقية) _الصف الثانی الثانوی | القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۳۲۰۲۰ 


مثهال: ارسم منحنى الدالة د(س) = س | س | +4 ومن الرسم استنتج مدى الدالة 
واطرادها ء ثم حل المعادلة: س | س | >٤+‏ ۲(س+۲) بيانياً 


® 
۵ اليل ۱ 
درگ ”ہہ : س ٠>‏ إزاحة رأسية مقدارها ٤|‏ | فی اتجاه وہ 
ےس'+ ٤‏ :س ٠<‏ انعکاس للمنحنی ءإزاحة |٤|‏ فی اتجاه وص, 
ص 


المدى م 
د متزايدة على مجالها 
الحل البيانى “ي 
> 
نرسم د,(س) = س | س |4۰ 
ونرسم د,(س) = ۲ (س+۲) 
ومن الرسم:الاحداثی السینی لنقط تقاطع الدالتین - 


مجموعة الحل = ۰۲-1 ۰۰ ۲ ۲ ۶ 
® 


د(س) = ( ۲ س )+۴ 
س - ۱ 


د(س) = ل + ۳ 
س - ۱ 


إزاحة أفقية |١|‏ ورأسية |۳| نقطة التمائل (۰۱ ۳) ج 
المجال = ح - (۱) . المدی < ع - (۳) 
د متناقصة فى ] - مه ۰1۱۰ ] ۱ <00 ] 


الدالة لا فردية ولا زوجية 


منئری توجبه الرپاضیات ۰( اعراد (/عاول 99۳ ل 


مذ كرذ الجبر ( الدوال الحقبقية) _الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۳۲۰۲۰ 
تمارين عامة على الوحدذ 


ها 


رفن كل من الأشكال البيانية الآتية عين مدى الدالةء وابحث اطرادها ثم بين نوعها من حيث كونها 
ا ت أو فردية أو غير ذلك: 


e 
رك آوجد مجال کل من الدوال المعرفة بالقواعد الآنية:‎ 


E‏ ۳ ۱ 6 7 ۳۹ س۱-۲ 


رك استخدم منحنی الدالة د حيث د(یں) - ايق لتمئیل الدالة ر بياننًا ثم ابحث اطرادها: 


0 ھرقہ سی8ا سآ گا ز(س)-.|تی.+۶].- ٣‏ 


ری استخدم منحنی الدالة د حيث د(س) = س لت 
سل ر,(س)-س۳-۲ یڑا رس )ا سل" گا ر,(س) - (س- ۱+۲۲ 
ثم آوجد معادلة محور التمائل لكل منها. 
0 استخدم منحنی الدالة 3 حیث د(س) - س لتمثيل مایلیغ بیان 
(1) ن,(س) - (س +۲۲ © رسس - ۷ تقتابریضص)۔-(س- ۶۰۶۷۹ 
ثم عين نقطة تماثل منحنى الدالة . 
ی 
© استخدم منحنی الدالة د حيث د(س) - ل س ٠‏ لتمثيل ما يلي بيائيا: 


ہے ۱ یڈ ۱ 
2 د (س) = عبد 0 ہے وف 


اد (س) ۔ے 
(۷) آوجد مجموعة حل المعادلات والمتبابنات الآثية بیان . 

0 سب وا ے۴ (9 [ ی 2 نج 
(۸) ,أآوجد مجموعة حل المعادلات والمتباينات الآثية جبريًا: 


(1) اس-۱۳ -ء (9) | اس ۲۳| ےہ رج) اس 2۰ ۷ 


شک وجوه 2-0:00 


مذكرة ام 
اس الغا نوات 
ا 


(لقسم ( 


أنمل رام ار ۲۰۲۰ 


الاسس ا وتطبيفات علیها 
«الأسس الکسرية 

٭ الدالةالأسية وتطبيقتها 

٭ المعادلات الآسية 
منترى توميه الرياضيات ٠‏ الدوال اللوغاريتمية وتمثيلها البیانی 


٭ الدالة العکسية 


ا عاول إووٹر ۰ 


بعض خواص اللوغاریتمات 


مذ كرد الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ٠‏ 


۔. ۵ 5 
تعریفا. ۷ س دع ۰ د ص.ء” فان : 
5 1 
س۶ = س × س × س × ... إلى رہ من العوامل. 


مذاال اسا حرس × س × س ×... ہلی ۱۵ عوامل 


® 
تعریف۲ لاس د ع* <ح-(۰) فان س“ ١=‏ 
مث ال ۳۱ص اق , رم ۲) صف ع ۱ ہے (۱۳ )فد بح ۱ 
® 


ای 


تعریف۳ ۷ س دع -۔ ( اپ ںہ د ص” 
٥ ۳‏ ۱ ® 
مت ٣ال‏ س = 


٥ 


س 


قو انين الأسس الصحيحة. 3 
۷ › »ل5 صہ فإن : ۰ 7 

(۱) س٣‏ × س“ = س**: لاس داع . 

(۲) س” + س“ = سء“ ×۷س د م - (۰. 


(۳) (س*)" = س۴ *ن ۷ س د ع. 
0 ن ,2 ے مك نك 
(۶) (س" × س“ ) <س" كا س 
ك 
۶ ك س 
(۱۹ۓج) > ں3 س دع ۰ص د ع -(۰). 
س 


۷ س ۰ص د ع. 


٤ 7‏ 
مثاال: اختصر لابسط صورة 1ة شیا لش 
(4* )° 
۱ 


E اش‎ ۱۷١ - 


١ ۰۳۵ ۷ ۲ ۲۱۳۵0‏ 0 
منٹرک توجبه الرياضبات (١)‏ إعداد ۸/عایل 99 ۸ 


تر 
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5 5 ٢ن‏ +۱ دن 
مثش۲سال: اختصر ا سط صورة اس دا 
)۸( 


الد ل 
|" بت 


۲- -ن ان‎ ١+ ۲ ٤ 


ضفر 
۲( 2 = (۲) ح ١‏ 


۲ 2 
مث "انل اختے انا 1 05 * (۸۱) 
ل: بیط صور ۲۱٦‏ (7)۲۷ 
١ ®‏ 


O XM XD  ](1* ۱۳*۱ ے‎ au 
CTC, و ۱ ا ا‎ 
)۲( لا ۱ 89 ٭‎ 
® 


۲۷ 2 )۳(< * "۳ 5 


03 
الجذر النونی : للعدد ( هو العملية العكسية لرفع هذا العدد للقوة (ن) ويرمز للجذر النونی 
للعدد م بالرمز ۳ ( ويسمى ن دليل الجذر [ ۷۰ ۱ = س إذا كان س ۲ <۲] 
ملاحظات - 
المعادلة: س“ دم لھا ن من الجذور وإذا کان 
(۱) رہ عدد زوجی › ( > ٠‏ 0 حقیقیان آخدهما موجب والآخر سالب 
وباقی الجذور أعداد مركبة غير حقيقية ( عندما: رہ >۲) ۲۵۷۹1 = ]٥+‏ 
(۲) رہ عدد زوجی › ۱ < ۰ رہ تہ أى أن الجذور آعداد مركبة 
غير حقيقية [ حل: س '=- 54 هوس = 4+۷ =+ ؛ت ] 
(۳) رہ عدد فردی ء د ١‏ م - ۰1 لها جذر حقيقى وحيد وباقی الجذور أعداد 
مركبة [حل: س" = ۲۷ هوس = ۲۷-1 = -۳ وجزرین 


منثدى توجبه الرباضیات ۲( ۱ 
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مث 4 ال: مجموعة حل المعادلة (س-")" ۱۲۸ فى ح 
.. (س- ۲) = ۱۲۸۷۲ ع ۲ ےس۔۳ت۲ .مع“ (ہ) 


2 
مشص ال مجموعة حل المعادلة ۳ س' ٥ے‏ ۲۳۹ فى ح 


الل ۲ س* = ۲۳۹ + 0= ٢٤٢‏ سے س*< ۲۶۳ + ۲ 2 ۸۱ 
= + ۳ ہس ملم 2 (-۳. ۸۳ 


مث كال: مجموعة خل المعادلة س" < - ٦٦‏ 
الصہل: ٠‏ سا ۱-۲ 2ع ٤‏ 


مثف“/اسال: مجموعة حل المعلالة پاس < “۲٠١‏ 
لحل: ٠< ٦٦٦‏ ر القوة ٤‏ زوجى 


الأشس الكسرية 


1 ® 
تعریف ۱: س“ = ص سے س = ص” کیٹ س . ص د ع“ ويكون س“ = “ماس 


فمثلاً: 705 Y=‏ ٴ٤‏ ۷م = ۲۳۲ 0۲۸ ۸۸۰ دم 
تعريف ۲ : : إذا كان س د ع * ۰م دص رہ عدد صحيح أكبر من الواحد. 
فان سنه = پر ی 


فٹا: (0) °= (7¥) = () = + ۰ )1^( ° ۸۱۲ <( ۳( = 


ملاحظات ۰ * إذا كان : ( 3 2 ہے 7 = مام د 2 إذا کان ںہ عدداً فردیا 
۷ إذا کان رم عدداً زوجياً 


فمثلاً: ۰ - ۲۰٢-۸‏ سم حم ء 59 - اب ۲2۷ د م 
منثدى توجبه الرياضيات (؟) | عراد /عارل! هکس 
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۰ ۰ یس‎ ۰ 3 ٠ 
ادا كان س ہ= فإن: س =| ۲ حيث م عدد فردى‎ * 
یہ‎ 


۱ 9 ۱ تو 
* إذا كان سہ = فان: س = +( ۲ حيث م عدد زوجی 


طض 
4 بشرط ان يكون م › ن ليس بينهما عامل مشترك 


استخدام المقیاسن =P:‏ | إذا کان ن عدد زوجی ء ۷۰ 2۱ م إذا كان رہ عدد فردی 


مثاال : آوجدافی ابسط صورة 
O‏ دق Ne Me‏ 
)الد ل 
0 ۷١۔‏ مزه )* = )=¥( : القوی عدداً فردياً 
0 ا تار ڈگ و ہار کر ہر رڈں ریہ دہ 
® 
ه مارح ملم" = | ۲۷-۰۱ ]۱-۲۳۵ :1> 
من" ال : أوجد فى ابسط صورة 
© ب ۱۷9ص" و f+‏ 
اہ لے بل 
هج ۳۷۷ بے ۳۲۷ × ۷م اب ۲ وبا 
0 - ۸۱۳ س؛ ص ١"‏ = ۸۱۴ »× ۷ س؛ ×× “م ص۲۲ < ٣س‏ ص" 


۰۱21) (++) (=) +۷ (= +۷۱۷ © 


۱ 1 خر ہج وس 
مذ ٣ال‏ اختصر لابسط صورة : ١-0 Cer‏ 


١ 


× ب × ب 
۱ 7 اہ 
اعراد (/عادل 
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= (۲)** * ٭×(ہ)" × و پې ات 


مذ ٤ال‏ اختصر لابسط صورة : NE‏ ےت 
2 ()* ۰ (۱۰) 
اا 
المقدار - (۲ »ا ۲)*ن x‏ (ه)"ن 8 ۷ ان هو م كن هو ى ۷ن 


® 


ان - هن - ٣ن‏ كن - ٤ن‏ کن ۔ ٣ر‏ 
= (:( × )۳( م رب ۲ 2۳ (۶) *(۳) *(۰)۲ =( 


مذه‌ال اختصر لابسط طوراة : (1)۲-'۵ × (4۳۲) ۵ × ۳ -ن 
1 ری سے 
تست 


5 200 بر( بی نير سان 
المقد ار < سڈ ۳ تت 
(4x ۲( × (۳)‏ 


(۲) ۰ ن x‏ ؛ت OTE x‏ پر لت 
1 سی ن-* پر سیل ۱۰۵ 
= )¥( 01-1 + أن - كن + 1 x‏ ميزنا ن 3ن خخ ۵+ ١ح‏ ری مم 
x» A=‏ ۳ ۲ ع ٩ ۶ ٤‏ ۱ 


1 


١ TEK تو سس‎ 


مذكال: أثبت أن : 5 > 
۲N ®‏ 


))7 × )0 
الد لل 
(( )6“ ×۴ ٢س‏ +۴ - ٦ث‏ ۱« (۳) اس +۱ 


المقدار= >> أ =٠‏ يتاس د 
يي x‏ در ری MD xD x‏ 


کرو بد اب یھت ساس ۰۱۰ ۰۳۳ کے (۲ )۱ (۳ 


منتدى توجبه الرياضيات ره إعداد ا /عادل 
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مذ ال اختصر وہ تھا ار مھ ار بت 
۲۰0 + )7 
و 
"(Mx‏ ۲۷( _ 


لطرف الأيمن = (۲ ×(۳)') " × ((۳) ×(د)')' × ((۲ ۳۲ ) 
= (۲)" *(۳)۳* 70۳ «(ه) 7 “1 x  )۲(‏ )۳ 
١-1-7) ٣ 505 5‏ 9 7 . 0 0۳۷ (م) ۳ 5 


® 


مش. اال رتب تصاعدیاً "ما 5 ۳۷ ۰ ۸۷ 
الل ا 
المضاعف المشترك الأدنى للأعداد ۰۳ ۰۲ 4 هو ۱۲ نحول الجذور للدليل ۱۲ 
۳ م5 ا(" 5 جح 
VV = ۳ J = ۳ ۷‏ 


منئری توجبه الرياضيبات رر( إعداد 010[ 
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۷ = ۸(۷)" = 5۲۲۷ 
لترتیب هو 5۱۲۲ ۰ ۲۳۹۷ ۰ ۷۲۳۹۷ هو “مام 51۷ ۳۷۰" 


مذ ١‏ الكل المعادلة س"= ۱۲۵ 
ق 
س = ۲۲5۷ = =٣) )٥((‏ ه 


م۲2 ١ال‏ حل المعادلة¶ '(س -١)'ٴ‏ = ۳۲ 
eT ۱‏ 
(س -؟ = ۳۲ ` و۱ )۸۲۲۲ 
2۲ اليا ۲ ۵ 


RS 5‏ 
م۱۳ ال حل المعادله : س " - ه "سن 


(س ۱-۳ ) (س ۳ - 4) 


٠ < ) ١ 5 


58 


4 سم س = "]')٢([‏ .. س = (۲)۲ = ۸ 


مث؛ ١ال‏ حل المعادلة ”م151 (4)  -‏ = ل 
226 
٤‏ ۲ س - ل ۲ 
المعادله ( ۲ ) ا(" ) = 
53 ۲س ٢۔‏ 
() *() = 


۲ س + ۱ ۲ 
۰ (۲) =() .۰ ۲س + ج - ۱ 


بضرب کل من الطرفین × + 7 4 
منئری توجبه الرباضیات )۷( إعداد (/عاول 9۳ / 


تر 
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مثه ١ال‏ حل المعادلة CT‏ =0 
® ال 
هس( 
> (س )= =0 

۳۹ 

* = 54 فأوجد قيمة: س - ۱۰ ص 
الد ال 

(ن)؟ - 0" س =[() ]۴ 20۶ ۲۵۹ 
١ص‏ ۳ ٤=‏ ض* = ۶۳۲( اص<()5۳ دم 

۱۷۲ = ۰ ٦ = ۸2×٠۰ ۲٥٢ = ص١١‎ - س‎ 

Fen‏ را 


را یت 7 ( ب اس 
ال گی 


ا 0 ٣س‏ + - ۲ ٣س‏ - ۳ 0 اس نے ریس 


ل ٩س-۱‏ و ا دس - اى 
۱۳0 ۳ *۷(۱) ۵ ٭رم 


مث7١‏ ال آختصر لابسط صورة ٠‏ 
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+ س س = س 


مث ١ال‏ أختصر لابسط صورة ٠‏ 0 
rol x " )۲۲۰(‏ 
ا ا 


۷ کے من ںہ 
پر اوہہ )“پر یں“ پر ہ 
۸۳()'۔م-' ×(ہ)-' 


المعادلات الأسية 


5 4 2 7 
أوجد قيمة كل ممايأتى فى أبسط ضورة: 
سم 1 ٭ 
i‏ (۱5)؟ © ۶۳۲ )ج( ۷ 


E 


۱ 
3 ۱ 3 
مت وت ۲۳۲۳ 


آوجد فی ابسط صورة نات العملیات لآنية: 
E‏ ۲۶۰ اب 2 | Per)‏ 
کاو چا 1 
گا رس دض )زس دض لگا زس لس + س ص + ص ) 
8 7 فب 
اختصر كلا ممایاتی لابسط صورة : ۱ ۱ 
0 3 
E a+ Fer (i)‏ سج ا 0م +(" 


3 ۳ ہ ۷ب 
J‏ (۲)۲۷۔ 9" هار۷ ۲ی ox‏ نت ا 


NASE سس‎ ۸ 
<2 


مننرک توجبه الرباضبات (٩(‏ إعداد 7 
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الدالة العكسية 


۰ 7 ۶ 5 ۲ 0 0 ا 7-۰ .4 5 
إذا كانت د أحادية من سہ إلى صہ فان: الدالة د-' تسمی دالة عكسية للدالة د 


من ص إلى سہ إذا كان: لكل (م > ب) د بين د فان (ب » () ود“ 


د: سہ ه صہ ليست 2 الدالقد: سم ه صہ لها د-' عكسية د : صہ ه سم دالة عكسية للدالة د 
د۱۰4((2) ۲۰۲(۰) ۰ (۳۰۵) 1400۰ 


لا یمکن ایجاد دالة عكسية لها | د<((۰)۲۰۲(۰۶۰۱ (۵۰۳) 4)0۶(۰ 


مشسال: ای من الدوال یه لها دالةيعكسية . ثم آوجد الدالة العكسية ان أمكن 
/ 
© درع رد ىن قلتي ۰۱157 ))7 1۰0 


Cf, + 9‏ 
هم د = س + 6 : سم = ۰۱۳۱-7۱ ۳ ۲ 
ال ال 
© د, لها دالة عكسية » د, ۳ = ((۲(۰-۰۱ ۰5۰۱۰۱۰۲-۰ (١‏ 
© دہ لیس لها دالة عكسية :لأن النصران -۰۱ ۳ لهما نفس الصورة (الدالة غير أحادية) 
© دہ = ۰۱3۱ ۰۳۱۰۷۰۱۳۰6۳ 1۱۱ لهاداله عكسية 

دب < ۰۷۰۱-۰۳۱ ۰۱۱(۰)۱ ۲)۳ 


(۱) يمكن ایجاد قاعدة د" مباشرة بتبدیل المتفیرین س ‏ ص ثم ایجاد ص بدلالة س 
فمثلاً : فى المثال السابق د = ص = اس + ۵ وبتبدیل مج 
اه > ١ص‏ <س-ه ...د - +(س -ه) 
پور ےا شغ . ل o‏ 707 ۱ 
0( (س) 7۶ 1 س) حیث : + رس تا ۶ س + ه 
منشى توجیه الرباضبات____(١٠)‏ عاد ااا 
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مت۲-ال: أوجد الدالة العكسية للدالة د(س) = > س - ۳ ومثل الدالة ومعكوسها بيانياً 
فى شكل واحد 
® 


3 الح ل 
+ ص = س - ۱ ۰ص = ٣س‏ ۳۰ .د" (س) = ٣س‏ ۳ 
د(س) - ج س ١+‏ د" (س) = ٣س‏ - ۳ ۳ 


س سی ۰ ۳ س ۰ ۱ ۲ 


د(س) 0 ۱ ۳ ۳ ذد-'(یں) ٣‏ ۰ ۳ 
® 


نلاحظ : أن الدالة د(س) والدالة ذ-'(س) 
ہو ہت سس و E‏ ص/۶ ۵-'(س) 
آی: أن د ع د-۲ كلا منهما طاو للإخرّى بالانعكاس فی المستقيم ص = س 


© 


(۱) يقال إن د » مس عكسية للاخری إذا كان (د م) (س) = س › (ے ه د)(س) = س 
(۲) مجال الدالة د = مدى الدالة العكسية د-' (س) › 


٥ 


مدى الدالة د = مجال الدالة العكسية د-' (س) 


س + ۳ 
مش۲-ال- حقق أن كلا من : : ۵ 6 مس حيث د (س) = ١س‏ ۔ و م(س) = سپ 


دالة عكسية للأخرى 

او 
۰ (د هم) (س) =د رم(س) ) = د رٹ5 ) < ۲ ریگ ۲٣  )‏ = س 
(م ٥‏ د ) (س) = ۔(د(س)) = م ( اس -۳) ع ات ےم = س 
۰ د » س دالة عكسية للأخرى 


منئری توجبه الرباضبات لان عاد اتالد 
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مذ4-ال: حقق أن كلا من : د » س حيث د(س) = س' + 4 :س > ۰ 
م(س) = ماس - ٤‏ دالة عكسية للاخری . ثم آوجد مجال ومدی کلاً منهما 
۱ ا ل 
م) (س) = د (م(س) ) = د (ماس -؟ ) = (س - ؛ + ؛ ) = س» 


س) = مس(د(س)) = م (س" + 4) = مآس "-:+؛ = مآس = | س| 
س > 20 ۰ دء س دالة عكسية للأخرى 
( 


الدالة د (س ل ] 0۰۰ [ والمدی لها = [ ۶ ۰ 0 [ 


والمدی لها = ] ۰ < 0 ] 


۰ س = ۲ ص + ۱ 


ماوع چ | 


تمارین على الدالف القگسية 
| إذا كاتت الداله ده :۰۱۱ ۰4 2۲۱۰۲-۰۲۱ ۰:4۱ فان د“ 


ب عسورة النقعلة (۰۳ )١‏ پالانسکاس في السستقیم من ےس عي النقعلة 
ج إذا كانت د دالد احادیة وان د(۳) 1 فزن د (کل۔ 


! أوجد الدالة العکسية لكل هن الدوال الاک ة 
أ ج(سی) دس + ی وان )هش ۱ 
في کل مما ياتى عين المجال الذى یکون فيه للدالة د دالة عکسیة: 


۱ ۱ 
: ۳ ات 
ا دس داس پا د(س) > چ س 


فى کل مما يأتى عين المجال الذی يكون فيه للدالة د دالة عكسية: 


| د(س) =س' ب د (س) س" + د(س) = س 
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الدالة الأسية 
® 


تعريفك. إذا كان ۱ 3 ع* - (۱) فان الدالة د : ع > ع* حيث د(س) = ۱“ 
تسمى دالة أسية آساسها ( . 


التمثیل البيانى للدالة الأسية 
إذا كانت: : ١‏ عد جقيقيا موجباً + ۱ فان الدالة د اع سے ع٭حیث 


خواص الدالة الأسية © 


(۱) إذا كانت : 1 

المنحنى يمر بالنقطة راء ا( 
المجال = م 

المدی = ,6+ ازریم 

الدالة تزايدية على ع 3 
الدالة ليست زوجية وليست فردية ۸ 
المنحنى يقع بكامله فوق محور السينات 


(ء) إذا كانت: <٠‏ م <۱ 

المنحنى یمر بالنقطة ( ٠٠‏ 0 

المجال = ع 

المدی = ع, أ؛ ]0۰۰ [ 

الدالة تناقصية على ع 

الدالة ليست زوجية وليست فردية 

المنحنى يقع بکامله فوق محور السينات ۴ 

ملاحظة: إذا كانت د(س) = “ فان المنحنی ص = د (س + ب) آی ص 2 دس٠‏ 
يمثله ص = م“ بازاحة آفقية مقدارها | ب | 


فى اتجاه وس إذا كان : ب ٠<‏ . فى انجاه وس إذا کان : ب ٠>‏ 
منثدى توجبه الرياضيات ( ۱۳( اعراد (/عایل 1 


مذ کر الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانى الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ك8 
مثا ال : آرسم منحنی الدالة د مس) = > " في الفترة [ - ٠٠١‏ ] و من الرسم 
أوجد : 0د (-0,5) ©د(ه,١)‏ © قيمة تقريبية للعدد ۳۲۷ 


® 
® 


٤ 


سل 
ص ۱ ١١‏ 
® 


لایجاد قيمة د (- ۰ وف 
نرسم مستقيماً عند © يوازى محور الصادات 
ليقابل المنحنی عند نقطة فنجدها ب ۰,۷ 
شع 9 ا 
لإيجاد قيمة د ( ١,5‏ ) نرسم كما سبق 
نجد آن : د ( ١,"‏ ) > ۸, ۲[ 
لإيجاد قيمة ۳۲ نلاحظ أن عم 
“.نوجد د (۶) 2د(+۲) .۲ 
و نرسم كما فى السابق “. قيمة ۳۲۷ بح ۵۷ 
م۲ ال ارسم منحنی الدالة د : .2 > .2" حیث د(ش) = (۳)“ ومن الرسم آوجد 
(0د(5.١)‏ © قيمة س لذا کان: (76۳ = ۸ 


ببس | ۳ ۲ ا حل 
ص | ۲۷ ٩‏ 


E23 
4 | * 


المجال م ء المدى ع ۰ متزايدة على مجالها 
د(ه١)‏ ۱۳)۳(۶ به۲,ه 


۳ 
©س = و,١ ١‏ | | | ار SEES.‏ 
| | | ۱ | کا 
© ۳۷ =(“ ب ۱,۷ | | ع ۳ (١ ١‏ 27 


منثدى توجبه الرباضبات 


مذكرة لجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوى | القسم العلمى ] الفصل الدراسس الأول ۰ ۳۲۰۲ 


مث ”ال : أرسم منحنى الدالة د (س) = () ۳۳" في الفترة [-"؛ 4] و من الرسم 
آوجد : 0)د (-۳,۵) 09 ¥ © حل المعادلة د (س) = ۷ 
® 


بن ۱ 
١ ١‏ 
ص | ےم 


مو 


من الرسم : ۵ عونا ج 5 


القيمة التقريبية للعدد "بح *۱۸ ۲" 


۰ ۰ 


۳ ےے ۱ 
منحنی الداله د : عسي ع حيث د(س) = (ح)“ ومن الرسم أوجد 


© قيمة س اذا کان: د(س) = ۲۰ 


ص 
المجال م ء المدى ع 
> تناقصية على مجالها 
© د(-۱,۲) بد ۲,۷ 


۲,۸ = د(س) = ۰ من الرسم نج‎ O 


منئرک توجبه الریاضبات (۱۰) إعداد 8 /عال 2 1 


مذ کرف الجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثاى الثانوى | القسم العلمى ] الفصل الدراسى الأول ۰ ۱۳۲۰۲ 
مك فاق : كانت : د(س) ‏ وت فاثپت یی کس 0 ا 
۱ درس + ۳) + د(س) 
(۳۳ +( _ (۰۳6 ریا + ۱] 
(۲*۰ + (۲)- (۳(16۲) + ۱] 
پا (0) ۱+۶۱] _ ۸ «ه 


۹ ]۱ +۸ [ 


` سس 


® 
الطرف الأيمن - 
© 


٠٤ ے‎ 
۹ 


5 5 5 ے۵ ۱4 9 د د۲ 
مش ال : اذا كانت :آد(س) = (۳) "س ۲ فاثبت اه 4(س+۹) × د(س ۳ _ = د(س) 
® 


® ال ل درس ) 


الطرف اون = 7009 ¥ ے00 
4 پت 
۳ 9 7 


© 
== (۰8۸)۳ ۰*۰ 2 (۳) ۰ د(س) الأيسر 
٣‏ س 
)۲( 7 


ګل د( ) - مد ۱) 
OO _ W-0‏ 
700-(- 0-750 
ے 1۱-0100 - ۵ 
(۲) 1 (۲)" - ۱] 


مشاال : إذا كانت : د(س) ‏ (ہ)“ فاثبت أن + “(س ۲ ۶) جد ١‏ ۳ اد 


الطرف الأيمن 2 


لے د(س + هللاا +م ` 


۵ ۱۱-۵۱۳۵ 
(ه)”*” [ (ه)' - 5] 


منرگ توجبه الرباضیات ) 5 ( اعراد سک 


مذ كرد الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۲۰ 
تطبیقات على الدالة الاسیه: 


[۱] النمو الأسى : الدالة د: د(مم) = ( (۱ +ہ)“ تستخدم لتمثیل النمو الأسی بنسبة 
ا مئوية ثابتة : ( القيمة الأبتدائية ۰ م النسبة المنوية ٠‏ ر الفترة الزمنية 
الربج المرکب :عند حساب جملة مبلغ (ج) لمبلغ (م) فی آحدی البنوك بربح سنوی مس 


ہے سسفدتھ 
[۲] التضاؤل الاسی: الدالة د: د(مه) = ١‏ (١-ہ)“‏ تستخدم لتمثيل النمو الأسى بنسبة 
مئوية ثابتة ١:‏ القيمة الأبتدائية ٠‏ س نسبة التضاؤل . لم الفترة الزمنیة 


5 7 ٠ 0 مه‎ ® ۳ 7 

متا تال : اودع رجل ميلغ ۰ جنیه فی أحدى البنوك التى تعطی فاندة سنوية مرکبه 

7۷ أوجد جملة المبلغابعد مرور ۰ سنوات فى کلاً من الحالات الآتية: 

© العائد السنوی ي © العائد النصف سنوی هم العائد شهرى 
j E 7‏ 

0 ۰۰ العاند السنوى أى أن عدد فترات التقسيم = ۱ 


۰ کت ١‏ © کے 
ب < ((۱+ع 


۰ س = ۱ 
) 'ے ۳۹۳,۳ جنية 
۱ 
© ٭ العاند نصف سنوی أى أن عدد فترات التقسیم = ۲ اش اخ ۲ 

۳ ۷ 

جاع ١(۱‏ مت )“= ۲۰۰۰ ۱+ سل )۳ 2 ,۳۹۷۹ جنية 
س 

هم ۰.۰ العائد شهرى أى أن عدد فترات التقسيم ۱۲.١‏ 


| ي ۰ ( ۱ ۲ 
® 


۲ 


1 جاع ((۱ + =o)‏ ۰( + لد )۱۲۳ 2 ۰۱۹,۳؛ جنية 


مذ. ال : السعر السوقى لسياة يتناقص طبقاً للعلاقة س = ٥ب “)٠,۹۰(١١‏ حيث س 
سع السيارة بالجنية ء ن الزمن بالسنةات أوجد : 


() سعر السيارة عند شرائها الجديدة © سعر السيارة.بعد مرور ٥‏ سنوات 
اا 
() سعر السيارة عند شرانها الجديدة = (doin‏ 


5.6.٠.6٠. =‏ اجنية 
© سعر السيارة بعد مرور ٥‏ سنوات = 1,۹۵ = ۸۰,۹٩‏ 


منثدى وجه الرباضیات (۱۷) 


اعراد (/عادل 


مذ كرذ الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۰ ۳ 
حل المعادلات الأسية جبرياً 
(©)إذا كان : فان: رہ =۰ 6( م-[-1.05١).‏ 
(۲) ذا كان : فان: رہ = م 03-23 
فان: ( <ب ۰ رہ عدد فردی 
(۳) إذا کان : (*- ب” ۴ فان: "= +ب . يہ عدد زوجی 
> إذا كان : ( عد ب فان: بم < ۰ 
مشب سل آوجد مجموعة حل المعادلة: ( ۳ )">° = ۲۳ فی ع 
۶ الد ل 
( ۷ )">° = ۲۲ = )° ۰ ۲س ده دده .. س 2 ه 
® 
و س2 اوجد مجمواعة حل المعادلة (۱+ س)* = ۱۰۰۰۰ فی غ 
© ول 
(١+س)‏ = ( + 1۰( ہی ۱ س = + ۱۰ 
اما ۱+ س = ١‏ آس < ٩‏ 5 ۱ س 2 ۱۰ 
س = - ۱۱ ف مام - ۲۱۱-۰۹ 


مذال إذا كان د(س) “)٢(<‏ وکانت د(۲س +۱) -د(۲س -۱) <۱۲ فأوجد قيمة س 


مثذكال حل المعادلة ۹“ + م "سا ب ۱۲ 
الخ سل 
۳ اس ې س ۲س۔' ے ۱۲ ۵ ۳ ۲۲2/۱۳ 
پر ۳ سا = س اسا ےم 
.٠‏ "س -۱<۱ ١س‏ <۲ س <۱ 


منئرک توجبه الریاضیات (۱۸) إعداد (/عاول 2 1 


مذكرة لجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوى | القسم العلمى ] الفصل الدراسس الأول ۰ ۳۲۰۲ 


مذه‌ال حل المعادلة ٤‏ “ ۹و۲ + ۸ ع. 
EEE‏ 1 

® 

رھ ہج (TF). ‘SAF‏ ہر ہی یت 
® 

۰ س س - 

= )۱- ۰۲ ( (E): 

اما ۲ “۸× ومنها ۲-۰۰۲ ۲ 

١= “٢ آ, ۵۱-۲ ومنها‎ 


مذال حل المعادلة مس" - ؛ "مس ۶< ۳ 
اسان 
2 22 8 23 
س" ٤س"‏ + = “. (س" -۱) (س ' = ۴) ٠=‏ 


بان 7 
اما س' <۱ e‏ # س = 


8 3 
ا سں ۳٣3٣‏ ( س )= ) ۲( 


مذ۷ال حل المعادلة (ه)ت + مہ)٢“‏ = ۳۸ 
الل 
(ه)ت + ()"“ ۳۰۰ بالضرب ×٭'(ہ)“ 
© )0( ۲ (ہ)' ے ×٣٣‏ (ہ)“ ٠.‏ 
(ه) ۲ ۳۰ ود ۱۲۵ 2 . 
(ه- + ] [(0) ۲۰ ] < . 
إما (ہ)“۔ ه -. ومنها () =۰ ...س ۱2 
[ (٥)“۔‏ ۲۵ ٠=‏ ومنها “)٥(‏ = ۲۵-(۵)" س <۲ 


مذ كرذ الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی | القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول 8ئ 
مذاال حل المعادلة (۰۰۲)۳ ٠ = ۲۷ + “)۳( × ٠١‏ 


الخ 

۱ پر (۳)“ + ۲۷ = .۰ بالضرب ×۳ 

] ۲ -")۲( [ ] ۲۷ ۰۰ )۳([ > 

ومنها (۳)“ =۳(=۲۷)" 
ومنها (۲)> ٣‏ 


x ۰ ۲۰ )۷( 0‏ (۳)* + ۸ے 
اما (۲۷-۳)۳=. .س ٣=‏ 
5 (۳)س 2۳ ۶ س <۱ 
مذهال حل المعادلة (۱*۰۵ + (ه)-م = ٦‏ 

® 


الد ل 
×٥‏ زهت + 1 < ٩‏ 


۵ بالضرب × (9)* 
x ۵‏ (۳۲)۵ +۱ اج 4 

7 ۵( ) مب ٦‏ 6( 2۱ ۰ 
اما ۱-۳)9(«*۰<. ومنها )٥(‏ = 
أ. (ه)ت داع. ومنها (د) 8 ۴ 


ے رہ ۷ (۱۰۳)۵] [ (۱۰۰0 ] 
.س > ۱ 


۱ ۰ سل ۱2 


مذ. ١ال‏ إذا كانت د,(س)<(۳)“ ۰ د,(س)<(۹)ت" فأوجد قيمة س التی تحقق 
المعادلة د ,(۲س -۱) + د,(س +۱) <۷۵۵ 


الل | 
(۳)"' + )سے ۷۵5 
ہر ماس پچ (م)؟س +۲ = ۷۵ ے (۳) 2 [ ۰۱+(۳)] ۷۵۲ 
مك ۱1 + ۲۷ ] < Vo“‏ 


1 ١س‏ ۔ ۱ے ۲ ۳ 
5 (۳) اس > + ۲۸ < ۲۷ < (۳) 


۰ ۲ س - ۱ <۳ ے ۲ س ٤=‏ 


2 د 


مذكرة الجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثاوى | القسم العلمى ] الفصل الدراسس الأول ۰ ۳۲۰۲ 


۔اوسم الشكل البيانى لکل من الدوال الآنية» ثم آوجد المجال والمدى لكل 
متها وبين: أى منها تكون متزايدة وأى منها متناقصة 
لا د(س) = بس کا د(س) < ۳۳ 
آوجد جملة مبلغ٠‏ 
۰ھ 
أكمل ما یأنی؛ 


ل إذا كان و ۳۲ 


س ١‏ 
گا د(س) = (ج) +٣‏ 
مم 3 
۰ جنيه موضوع فى بنك يعطى فائدة سنو ية مركبة قدرها ٥‏ لمدة ۷ سنوات. 


فان س کا 
ب ) إذا قطع گر ليا د حيث د,(س) ییا حيث د,(س) 5 

في نقطة (ك ۰ ۳) فان مجموعة حل المعادلة ۳ - ٤-س‏ تساوي .. 
نہیں ہو نت سح 


گا د(س) - ۸ گا د(س+۱) -22- 


إذا کانت د(س) يج أوسا << جل کل من اا 


رل) د(س)- ۳۵۲ [ب) د(وس) - ل 


إذا كانت د(س) = ۳۳۳۳ آوجد مجموعة حل گل من المعادلات: 


د(س) - ۲۷ با د(ش-۱) = 


تتناقص آعداد الکائنات البحرية تبعا لدالة التضاوّل الأسى ص - ۸۱۹۲( )۱۳ حيث ده عدد الاساپیع بدا 
من الان. اوجد: ]ا عدد هذه الكائنات بعد مرور ٤‏ أسابيع من الآن. 
بيع بعد كم أسبوع من الآن يصبح عدد هذه الکائنات .۲٥٢‏ 


أكمل مايأتى: 


لا الدالة د : د(س) - ۲ ”ب تقطع محور الصادات فى النقطة ... 


با الدالة د : د(س)-؟ ١س‏ تقطع محور الصادات فى النقطة ۱ 


) إذا مر منحنى الدالة د : د(س) =" بالنقطة (۱ء ۳) فان | - 


مذكرة لجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوى | القسم العلمى ] الفصل الدراسس الأول ۰ ۳۲۰۲ 


اللوغاريتمات 


ص ۶ لو س جه س = حيث ( د ع"-(۱) ۰س دام ۰ ص داع 
ملاحظة : لا معنی عن لوغاریتم عدد غير موجب . بمعنی لو, -۳ ء لو, (۰) ليس لها معنی 


الأساس ۲ يجب أن یکون موجب یختلف عن الواحد لو , ۸ء لو ٥‏ ليس لها معنی 
اللو غاریتم المعتاد هو لوغاریتم أساسه ۱۰ وتکتب لو ۸ 2 لو ۸ 


الدالة اللوغاريتمية 
إذا کان: ۲ د ye‏ فان الدالة د: ع* هع :د(س) = لو س 
التمثيل البیانی للدالة اللوغآريبمية 
هی د: غ, سے ع #يدر(س) = لو س :م 3 6, - (۱) 
إذا كانت د(س) = لو س فان الخط البيانى للدالة د(س) 
يمثل بالازواج المرتبة ( س ۰ لو, س) 
هھ 


(۱) إذا كانت : - م > ۱ ۵ 


المنحنی يمر بالنقطة ( 5 ۰( 
المجال - مب أ؛] 0۰۰[ 


المدی دح الدالة تزايدية على م + 


(0) إذا كانت <٠‏ ۲ <۱ 


المجال - مب أ؛ ] 0۰۰ [ 


المدى م 


الدالة تناقصية على ج , : 


مذ کر الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ".۱ 
مش« ال : ارسم الشکل البیانی للدالة : د : د ( س ) = لو س متخذاً س ٩۰3‏ ] 
ومن الرسم آوجد : قيمة تقريبية للعدد لو, ٦ء‏ عددین صحیحین ینحصر بینهما لو, ۳,۵ 

۱ ۹ 


هھ ۱ 
نکون الجدول : 
س 


د (سن) 


ومن الرسم: ٣‏ 

لایجاد قيمة تقريبية للعدد لوم ٦‏ 1 

نرسم عند س = ٦‏ مستقیماً یوازی محور الصادات 
لیقابل المنحنی فى نقطة فتکون قیمة ص 
المناظرة على محور له ۲ و ١,5‏ "لو ٦ے‏ ٦را‏ 


؛ بالمثل : نجد أن : لو, ۳,۵ ینحصز بین:۱ ۰ ؟ 
® 


مش۲ال. إذا كان منحنی الدالة د: نرؤين) لو س يمر بالنقطة (٤ء‏ ۲) آوجد قيمة ٠‏ 


ثم آرسم منحنی الدالة متخذ س 3 "2 ۰ ۸] ومن الرسم أستنتج المدی والأطراد 
الخال 


)۲ ۰4( د(س) = لو س يمر بالنقطة‎ ٠ 
4 = ')|( سه‎ ۲2 ٤ لول‎ 
والسالب مرفوض‎ ۲ = ۰ 
: د(س) = لو, س نکون الجدول‎ "۰ 
+ س‎ 


د (س) ۲ 


ومن الرسم : المدى م 


منثدى توجبه الرياضيبات 


مذ کرڈ الجبر (الأسس واللوخاریتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول 8ئ 
مش ال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
2 © لو س 2 ۲ 0لو. س = - ۲ © لو ۳۲ = س 
2 ال سل 

(6ش = ۲ ۲ < ؛ مھ عوجر 

9 سے٣‏ "2 + Ef‏ دعرپ 

2 ۲ .رج ,۰ س دده 


مشے٤سسل‏ : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
۵ ۳۲۵۲ مس = ٤‏ 
© لو ۸۲۵ ولو ۸س 
مت 
© ۱۲۰ تس" اس ٠‏ س = ٥ہ‏ 
۸0 س = س“ ۸ < س"۲ 
۳ 


۲ = س" ۹ س = ۲ اب م.م 2 ۲۱ ]۲ 
® 


© (۲)س < + 5052-0 د“ سک۔٣‏ . مام = 


من هال : عين مجال الدزال المعرفة بالقواعد الاتية 
© د > لو, ٢(‏ اس +۱) ےن دب لو ,س ۵ دہ دلو س 
الد ل 


© الدالة معرفة عندما ۲س + ۱> ۰ ے ٢س‏ > - لمجال دح ] -ل ؛» 060[ 


© س > ۰ > س ۲ > ۰ ۰ س -۲ ۶ ۱ > س > ءاس > ۰۲ س ۶ ۲ 


مجال د, =] ۲ء ۲۳۱-100 


(ص) س >۰ ۰ ۲ -س>۰ ۰ ۲ داس ۱2 جم س > ۰ > س < ۰۲ س ۱۶ 


». مجال د, =] ۰۰ ۲[-۱۱] 
منثدی توجبه الرياضيات )۲٢(‏ إعداد ( /عارل! هکس 


مش٦‏ ال : أوجد قيمة س اذا كان 
۲ ۲ 
© لو (س - ۲س ) = ۳ © لو (س -س) - ۲ 
7 الل 
© سآن ٣س‏ ع ۲۲ س' - ۲ س = ۸ 
س" ۲-2 س -۸ (س - ٤‏ ) (س +۲ )= ۰ 
س = ؟ أ س = ۔ ۲ م.م IT-cfI=‏ 


® 

© س" -س = ۲۷۲۱ )' س" اس = ۱۲ 
س" اس =۷( س - ؛ ) (س + ۳ ) = ۰ 

س = ؟ سل < -۳ و م.م << ۲۳-۰۶۱ 

مش۷ ال : أوجد فى ح مجموعة حل المعادلات الآتية 

© (لوس)' -٥لو‏ س تيك" 6 (لو,س)" -هلو,س - ؟١‏ 

اتب 

© ( لو س - ۲)(لو, س -۲) = ١‏ ے لو س = ۲ 
س = (۲)۲ = ٤‏ أ س = (۲)۲ 2م مام ۰۶۱2۶ 1۸ 


© ( لوس - ٤)(لو,‏ س +5) =۰ سے لو س ٤=‏ 


مت ۸ال : أوجد فى ح مجموعة حل المعادلات الآتية 
6 لو | س +ه | < ۲ © ([)س)-لو س = . 
ال ا 


س + ۵ = . 


© | س + | < ۲۳ > س + ۵ < 


س < ٩‏ ه 3 س < - ٩‏ - ۵ 


س ٤=‏ 
© لو س (لو, س -۱) = ۰ > لو س < ۰ 
س = (۱۰) ۱5۰ 1 س 2 (۱۰( ۱۰5١۱‏ ے مم = ا 
(۲۰) إعداد ۸/عاول( 


منثدى توجبه الرباضبات 
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5 لو س سے ۳ 


5 لو, س ان ۳ 


س =() 2 ۱۰ اس )٢(‏ ےپ 5ك ممع 2 (۰۱۱+) 


1 س ۱.2 مب مام ۱۳ ۱۳ ) 
1 لو س -۱ < ۰ 
1 
1 


تر 


مذكرذ الجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمى | الفصل الدراسی الأول ۲۰۲۰ ۳ 


() اکمل مایانی: 
)ا رد ق2 افگافة ارتا ۷۷ هی سس 
۳ ۳ 
ا الصو رق ال غار پتمية المكافئة لصو رة ٣‏ د اهی مت 
E‏ کنو سس AO‏ 1۷۸-سا لاوس 
3 اس ۳۹ : ۲ 
رطا منحنى الدالة د حيث د(س)- لق j‏ بالقطة زا ..........) 
57 م 
9 أوجد فی ع مجموغة حل كل من المعاد لال 
(ب) او ۵د ےم 
۲ ۵ 
سا لو (س + ۲) - ۲ 
ضس 
(۴) بدون استخدام الحاسبة آوجد قيمة 


0 لو ۱ 8 لو۷ (ج لو ؟ زف لو ۳+ لو ۲ 
: ا ۳ 3 ٦‏ 


0 مغل بيانيا الدالة د فى كل مما يأتى الآتية ومن الرسم أوجد مداها وابحث اظرادها: 


“< 


گا دس اداری اا درس ر 
۳ 
(0) استخدم الحاسبة فى إيجاد قيمة کل من 
0 لو ۱۵ (©) بر ۷ جا ءلو ۷- lo‏ 
۳ 
ر٥‏ إا كانت مصاریف الاشتراك السنوی بالجنیه لأسرة فى أحد النوادی الاجتفاعية تتبم العلاقة 
د(س) - ۵۰۰+ ۱۰۰ لو (ن س) حیث ن عدد سنوات الاشتراك من عدد الافراد. آوجد قيمة اشتراك أسرة مکونة 
من ٥‏ آفراد للسنة الرابعة فى هذا النادی. 


مذ کرڈ الجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوی [ القسم العلمی | الفصل الدراسس الأول ۰۲۰ ۳۲ 
قوانيين اللوغاريتمات 
ا ہے س و 
+ لو ٦‏ لو ٣ ۷ ٢‏ دلو ٢‏ + لو ۲ 
لقن لو ۳ +لو ؛ دلو ۳×؛ < لو ۱۲ 
لو س + لو (س+۲) = لو س (س +۲) 


۲1] لد ص لوس لوص تذکر أن : 
فمثلا : لكو = لو ۳ لو؛ *لو (س + ص) ل لو س + لو ص 
والعکس : لو لو ه علو + *لو (س ‏ ص) 7 لو س - لو ص 
* لو (س × ص) ج لو س × لو ص 
* لو (س + ص) ‏ لو س + لو ص 


[۳] لو س“ ۴+ 
فمثلا : لو س = ه لويس 
والعكس : ۳ لو س عم سا" 


[4] لو ٢۱‏ 00,9 
پاکے ےحم 
[] ذا: س دع" ۰ص ۰ ( دع 

فمثلا: لو ۸= لوا 


لو ۳ 


[۷] ۱: س د ع -(۱) ص دع ۔-ر) Ap‏ 


ثيه ۱ 
فمثلا- ۸= = 
لو ہے سه لو ۷ ۶ لو ٩‏ ۱2 


۸ 


ملاحظة : إذا: س د ع > م عدداً زوجياً لا یساوی الصفر › | 3 = 
فان : لو (س) = م لى, إس| فمثلاً: لو (س)" = ؛ لو إس| 


منتدى توجيه الرياضيات م ھ٣‏ 


مذ کر الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول 353 
مش« ال : بدون استخدام حاسبة الجیب آوجد قيمة 
© لو ۱۰ + لو :۱ لو ٠١٠١‏ 9 لو ٣۸‏ + لو ۱۲۵ لو 1 
۱ ال 
© لق ا = لو ۲ 2 ۱ 


ولو “خشكا = لو ۱۰.۰ لو (۲)۱۰ 2 ۳ لو 2۱۷۳۶۱۰ ۳ 


مث" ال : بدون استخدام حاسبة الجیب آوجد قيمة 
ہی ۳ ۲ 
رق "لوہ + لو, یف © ۱ + لو ۳ -لو ۲ -لو ه 
الخ 
0 "الو + لو, ۲٢٢‏ لی ۱۲۰ لوپ( + لى (۲) لوہ( 


ار 0 
© لو ۱۰ + لو ٣‏ لو ۲ لو 16> دو = لو ۱ = صفر 
x‏ 
® 
۱ . ے ھی .. 
مث" ال : بدون استخدام حاسبه الجیب اوجد قيمه 
لو يد + ه لی ه - لو كل + لو ۲ - لع ۲:۳ 
۳۳۳ ۰ ۲ 
x11 x (4) ٣‏ _ 5 3 5 
لی ۲۳× (ھ) ۷۴۱۲۴ لی دیس رن" - ؟لى ۲۲ 
x ۲۲۵۷۵‏ ۲:۲ 2 


مش4ال : بدون استخدام حاسبة الجیب آوجد قيمة 
اق اداو 32# ا 
دش" 


١5 ۹,۹‏ ٭ ۵ ۲ ۱ بر ۲ ۱ 
لو لوا = صفر 
جس TV XK‏ ا A‏ ۱ 


227ص ,0 (۲۸) إعداد (/عایل 2 1 


مذ كرذ الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی | القسم العلمى ] الفصل الدراسی الأول 57 

مث هال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 

لو س + لو ۲ لو ۱۵ ولو س -لو ۲ لو ٣‏ 
ال 


مف" ال : أوجد باي الحل لكلا من المعادلات الاتية 
© لو س + لو, (س ٣=)‏ هم لو س + لو (س + ۱۲) = ۳ 
و الح ل 
© لو س (س - )= ۳ 7 یھ ہے س۲-۲ س 2 (۲)" 
س۲ ۲ س = ۸ > س" د ۲ س ۸(س -)(س +۲ ) = .۰ 
© سے ۶ س = ۔٢‏ (مُرفوض) o‏ مام 2 جج 


© لو س(س + ۱۲) = ۳ حم لو (س ۲ + ۱۲س) = ۳ 
س" + ۱۲ س = ")٤(‏ 
س" + ۱۲ س - ٦٤‏ = ( س - ()٤‏ س )١5+‏ = ۰ 
س ٤=‏ س = ۱۲ (مرفوض) 

مث۷ال : بدون استخدام حاسبة الجيب أوجد قيمة : 


لو ٥‏ × لو ۷ × لو ٩‏ × لو ۲ 
سڈ 


و رت لو ۳ 


اعراد م .ہر 


منثدى توجيه الرياضيات )۲٩(‏ 


مذكرة لجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوى | القسم العلمى ] الفصل الدراسس الأول ۰ ۳۲۰۲ 


مثا ال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 


الل 
© لقاش" = لو ٩×٤‏ = لو ۳۰ 2 لو (5)" کے وف ك؟ لو + 


۰ |س| = .٠. ٩‏ س = + تحقق 37 يكال 1١-21‏ 


لو(" -(لو ")۷‏ ٣لو‏ ()- (لو۷)' لو (۲۱)۷ -لو۷] 
9 لو س = = = 
لو ۷ لو ۱.۰ لو۷-لو() لو ۲-۷ 
® 


کے ۷۲ = لو (۷)- دلو + 


مال : أوجد مجموعة الحللگلامن المعادلات الاتیة 0 
9 سس 
و (لو س )' = لوھ م  ۲۳<۲(‏ یں = (۳۲) 
الح سل 
© ( لو س )" 2 ؛ لو س ح (لوْسشّ)" -؛ لوس < . 
لو س [ (لو س)" - ؛ ]= ۰ لوس = ۰ » (لوس )۲ < ؛ 
از سن ت وھ ۱ لوس = |۲| 
.س = ۱ 1 لوس < ۲ 
س = (۰)' <۱۰۰ 
20 = ۱۰۱۰۰۰۱7 م 


r(x» ۳۰۱۱ 9‏ > ۳ ےرم دس 
. (لوس )+ ٦‏ = ه لو س > (لوس)'۔ە٥لوس‏ +۱ - ۰ 
نحلل: (لوس - ۲ ) ( لو س - ۳ ) < ٠‏ 


...لوس ۴ ۲ أء لوس 2 ۳ 


۰. - 


. س = ۰ - ١‏ 5 س = ۱۰ ۲ س = ۱۰۰۰ 
ف 21 < ( ۰۱۰۰ ۱۰۰۰ ۲ 
منئرک توجبہ الرباضبات (۲۰) اعراد رعادلا کے 


مش-٠‏ سال : بدون وس ہوا الجیب اه : 


بي سی 7 


۱ ھت 
| ے 
5 لی ۲+ لو ۵ + لوم ۹ 


دلو (۲ ۸ ۶ 4) لو ١44‏ علو ۲۱۲ 


® 
© لی +١‏ لیے یج ?بح < 
استخدام ال 21 الحاسبة؟ 
770 

اللو غاریتمات المعتاده 
هی اللوغاریتمات التی آساسها ( ۱۰,).ولا یکتب آسفل رمز اللوغاریتم 
كيفية آیجاد لوغاریتم عدد استخدام مفتاح اللوغاریتم المعتاد هو [104] 
(۱) لایجاد: لو ۸,۶ نتبع الخطوات 
یظهر على الشاشة العدد 09242792861 (2) [(5) [8[)۰) 

فیکون : لو ,۸ - ۰,٩۲۲‏ 


(۲) لایجاد قيمة س إذا کان لو س - ٠,4 ٩۷۲‏ نتبع.الخطوات 


یظهر على الشاشة 2,86597276 [2] ([0():[)4) [ وه ) 
فیکون : س بم ٢,۸٦٦۰٦‏ 

اللوغاریتم لای أساس 

(۱) لایجاد: لو ۲۶ نتبع الخطوات 

يظهر على الشاشة العدد2,892789261 eed EJS 2) E)‏ 


فيكون : لو ۲۶ ےہ ۲۸۹۲۸ 


مذ كرد الجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمى ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ٠‏ 


۳ 


مذ كرذ الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۰ ۳ 
فا سال أوجد قيمة مین الق تحفق أن 
6س ع ۲لو ۲۷و ۵ سح او او 
ر ۱ ۽ هلو ۳ -لو ۷ 


2Log7-3Log2= 0.8 3‏ 
دی س = ۰,۷۸ 


Log 5-2108 3) + (5 Log 3-108 7 (2 4‏ 3( 
“.ا س = ۰,۷۲۶ م 
من" ال أوجد قيمة س التی تحقق أن 
® 
© لو س ع4١‏ © سن 2" ۵ (:)* = ۵۷ 
الل 


® 
shift Log 1,5 = 31.6 ۳۱,۱ = س‎ ٠ 0 
0 7 


© باخذ لوغاريتم الطرفین ے لوس = لو (۲,۲)'' = ۱۰ لو ۲,۳ 
ہہ سے x log 2,3 = shift log = 9 1 ٤,۱١‏ 10 


© بأخذ لوغاريتم الطرفین سے سلو .٠. ۵۷ = ٤‏ س = لو لاه + لو ٤‏ 
2 س ند ۲,۹۱۹ 7- 4 Log 57 + log‏ 


مث" ال : إذا كان حجم الكرة ع یعطی من العلاقة م اج نی" أوجد باستخدام 
الحاسبة(اولا ) قيمة م عندما نى = ۱۰سم (نانیا) فیعیة نى عندما م = ۱۵۰ 
الق 
(أولا) عندما : نى, = ۱۰سم مع ۲/۰۶ = "٦١۸۸,۲۹‏ بالالة 
xsh exp × 10 2” 3 - 09‏ 3+ 4 
( ثانيا ) عندما: ع > ۱۵۰ ۰ 2 شع نی؟ 


= سس = ۲۰,۸ باخذ اللوغاريتم ٣‏ لو نى, = لو ۳۰,۸ 
1 


گنی بح ۲,۳ سم 3,2958 = shift log‏ = 3 + 226,86 ] 


منتدى توجبه الرباضیات (۳۲) إعداد (/عادل 9 1 


مذكرة لجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوى | القسم العلمى ] الفصل الدراسس الأول ۰ ۳۲۰۲ 


مش ال : أوجد مساحة سطح مكعب حجمه ۲۰۰ ۱سم" 
الد ل 
١‏ ليد لمكب - 1.١‏ ے ل٠٠۲٠‏ بأخذ لوغاريتم الطرفين 
yk ۴‏ ۱۲۰۰ ے ل = (لو ۱۲۰۰) + ۳ 


> ل > ۱۰,۱ سم 9 < Log 1200 + 3 = shift log‏ 
حل آخر حجم | لمكعب = ۲۰۰ ۱ م ل" ۱۲۰۰ 
. ل د ۱۲۰۰۷۸۲ < ۱۰,۱۲۷ 


مساحة المکعب 52 ل" = ٦‏ (۲)۱۰,۰۲۷ = ۱۷۷,۵۶ سم" 


مثه ال آوجد قيمة س التی تعقق أن 
© ()“*'= راك 9 ا سنا نايا 
الح سل 
© بأخذ لوغاريتم الطرفين > 
.الو ۳۳۵" لو ۱۲ ے (س +۲ ) لوه = لو ۱۲ 
س لو ٥‏ + ۲ لو ه لو ۱۲ ے س لوه <لو ۲-۱۲ لو ه 
اس . لو ۲-۱۳ لو ه = ۶۵ ۰ 
لو ه 1 


س 


© بأخذ لوغاريتم الطرفين 


.لو (ه)"“-" = لو (۳) س +۱ >( ۲ س ”)لوه = (س + ٤‏ ) لو" 
اس لوه - ۲ لو ه = س لو ۳ + ٤‏ لو٣‏ ے ۲س لوه س لو = ؛ لو۳ +۳ لوه 
س ( ۲لوه لو٣‏ ) = ؛ لو" +۲ لوه rN‏ 


کہ س = س 
۲لوه لو" 
منثدى توجبه الرياضيات (۳۳) إعداد ۲/عاول کے 


مش ال أوجد قيمة س التی تحقق 8 E‏ پا سا مسا 


۱ کے 
۔)بأخْذ لوغاریتم الطرفین .. لو ه "= لو(۷ × ماس ) 
® 
لوھہ'“ = لو ۷+ لو ۲ ے (۲س+۱) لوه = لو۷ + (س+۲) لو٣‏ 
۲س لوه + لوه = لو۷ + س لو" + ۲لو۳ 
٢س‏ لوه س لو 2۳ لو۷ +۲لو۳ - لوه 
1 
س (۲لوه د لو ٣‏ ) = لو۷ +۲ لو ۲ - لوه 
ے لو اد" لو ے و 
۲لوه ل لو۳ ۱ 
مش سال آوجد قيمة س ال دق قق أن : (۸) ۳ × (۹) ۲*۰ = ۲۷ 
بأخذ لوغاریتم الطرفین 7 4 لو(۸ ۳۰۲ × وس * )= لو ۲۷ 
لو ۸ ۳۰۲ + لو ۲*۹ لو ۲۷ 
(۲س+۱) لو۸ +(س +۲) لو ٩‏ = و۷٢‏ 
٢س‏ لو ۸+ لو ۸ +س لو ۲+۹ لو ٩‏ = لو ۲۷ 
٢س‏ لو۸ + س لو 24٩‏ لو ۲-۲۷ لو -٩‏ لو ۸ 


س( ۲لو۸ + لو٩‏ )= لو ۲۷- ۲لو -٩‏ لو۸ 
لو۲۷ - ۲ لو٩‏ لو۸ _ 


نے 
7 


.وس 2 = 
۲ لوم + لو ٩‏ ® 


مث+ال أوجد قيمة س التى تحقق ف : سم عر ۲+ اح . 
شاه 
نحلل : (85()15-5-*) < . 
“= 5 سے ۳ مس 2 ۱ لہا لی“ = لو ۳ 


.س تت ۲ ۱ 6 ۱,1 


۲ 
٣ول‎ 
۲ 


منئری توجبه الرباضبات (۳۶) عراد (/عایل 9 1 


مذ کرڈ الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف سے الثانوى [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ٠١‏ ۰ 


تر 


مذ كرذ الجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمى ] الفصل الدراسى الأول ۳۲۰۲۰ 
مث ال آوجد قيمة س التی تحقق أن : ٢س‏ _ ۸ ير وساي و۱ . 


| اا 
نحلل : (۲ ۰ ۲) (۲ *- ۵) = ۰ سے ره ۲ س ے 
® 


لو4“ = لو٣‏ |> لو٣“‏ لوه 


0ب لیگ ے ۱۱ 


1 ٢ے ٥‏ 
س لو ۲ = لو۲ أء س لو = لوه 

۱ 5 
کہ 1 أء و سا س ۰۲,۳۱2 ۱,۲ 


مش٠‏ ١ال:إذا‏ کا ص = ۲۱۸۶ أوجد قيمة : ٥‏ لو س + ؛ لو, ص -لو س'ص' 


مين" ١‏ ۱ ۲ ۲ ۲ 
كد سے × ص ۔- ۔- 
المقدار = لو تخ < لو, س ص = لو, (س ص ) 


دلو ( ۲۸۶ ) دلو ۲۲ علو 2*۲ هلو ۲ 2 هاده 
۲ اج ۲ ۲ 


مش۱۱-ال: إذا كان : ۷لوسن + لوص - لوس” ص ۲۲ (لو ۲+لو۳) 


ثبت آن ست مر 
ص 


فين 
لوس" + لوص؛ - لوس ص" = ۲ لور" 


إعداد م 5-6 


مذ کرڈ الجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانی الثانوى [ القسم العلمى | الفصل الدرسی الأول ۰۲۰ ۳۲ 
نارین على خواص اللوغاريتمات 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة: 
ر0 ۲ ار ۲ لو د 
011 
2 ری و 
و۱۳۱ 
٦‏ 
© ای و مو نے ۵ 
۳ بر 
() عبُرعن کل ممايأتى بدلالة وس لو (س +۱) 
)لوس (س )١+‏ 7 9 الى کے 
من 
(4) اختضر لابسط صورة: 
[) لو ۰۶ - لو ٩‏ 
,دا لو ۸ء + لوه۱۲- لو ٩‏ 
OD‏ زو و مو يديه 
© أوجداقى ع مجموعة حل کل من المعادلات الانية: 


رآ لو س+لو (س+۲)=+ (ب) لس + لو (س-۳)-۱ 


۱ 


(3) لو یں 0“ تو لوس (6 


0 آثبت أنَّ لو | × لوب × لوج × لویت١‏ ثماحسب قیمة لو٣‏ لا لی چ× لو ۱1 
ب جد 5 ا ۲ ۳ ۵ 


(۸) آوجد قيمة س فى کل مما يأتى مقربًا الناتج لرقم عشری واحد. 


۲ 9 ۳ یا 5 / 
٣ )[‏ ا_ پ (ب) وس ۲ _ ۷ آے ووو -۱ د ]اپ س -۲_ سس 


منئرک توجيه الرداضیات ۳۱۱ إعداد عار لمات 


من كرذ الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۰ ۳ 
امثلة عسامة 
5 إثبت أن لو (س + س" ) = ١‏ 
آل ا 
A‏ = ° ۲ 


۱ 5 ۵ "ماك 


۲  - ۵ ۱۲ ۵ وماك‎ +° 


مشدبال : اذا كانت س = ه + ۲ 


الأيمن = لو ( ه + ۱۷۲ + ه - ۲ ۰۷۸) - لو ۱۰ = ۱ الأيسر 


من ال : إذا كان = ۸ - ۷۷۳ إثبت أن لو (س + س") = 4 


الس سي 


TER WWE ١‏ رب 


ھ 
۸- و ے ۳ 
2 ۸ ۳۲ ۷۷ ۳ 


س = 


س 
الأيمن =لو, (۸- ۷۱۳ + 3 ۳ ) 2 لو, ۱٦‏ 
= لو, (۲)<؛ لو, ۲ = ٤‏ الأیسر 


مش ال : إذا كان س = ۳۷-۲ ۰ ص = ۲ ٣٣+‏ إثبت أن لو س ص = ۱ 
الد ال 

س ص = ( ۲ + ۳۷)( ۷-۲ ۳) = ۲-4 2 ۱ 

المقدار لوس ص = لو ۱ = صفر ۳ 


مش4ال: حل المعادلة لو(س+۲) + لو(س -۲) = ۱ - "لو ۲ 
الخ ل 


لو ( س +۲ ) ( س - ۲ ) =لو١٠‏ -لو ۲ 
.سا = ٩‏ 


لو س" - 4 < لو ه ے س ۲ - 4= ۵ 
۰ س 2 ۳ ۰ {TSEC‏ 4 
( ۳۷ اعراد مال 1 


منثدى توجبه الرباضبات 


مذ كرد الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی | القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ٠‏ 


مث ه- ال :آوجد قيمة س التی تحقق أن : نوی عیشت 
eT‏ ۱ 
در بح تاد ۱۲ 
لو ٥‏ لو ۱۰۰ لو ۵ - ۳ 
لو س لو ٥‏ س = ° 


< لو ه 


ككان ۸ ی س لو س ع ۱۰ 
الد سل 
باخذ لوغاريتم الطرفين 
لو س لو س لو ٠١‏ > لو س لو س ١١‏ 
(لوس )" < ۱ . لوس | ١‏ | 


۱ 
لو س = ۱ > س < ۱۰ أ. لو س > ١‏ ےس 2 ۰,۱ 
۳ 2 یف 


5 5 لو س 
قال + كل لمعادلة ہن 


ہے تيك 

باخذ لوغاريتم للطرفين لو س لوس لو ٤س‏ 

لو س ×لو س علو ٤‏ +لو, س ->(الو س )۲ = ۲ + لو س 
(لو, س )" - لو س ”7 = ۰ نحلل (لو, س ۲ ) (لو, س )١+‏ < ۰ 


.. لو س 2< ۲ .س = ۲۲ < ؛ 5 لو س 2< -۱ . س = ۷ حل 


مشه-ال : حل المعادلة لو ۳۱۸۲ س١‏ + لو ,اس ٣‏ تکلو؟٢‏ 


ال ل 
لو "[آس -۲] [س-۲) = لو ۲ 


(۳ س - ۱)* ×(س - ۲)* = ۲ بالتکعیب (۳ س - ۱)(س -۲) = ۸ 


۲س" - لاس +۲ = ۸ ے۔ ٣‏ سن' ے لاس ۱ 


نطل ( ۲س +۲ ) (س - ۲) 2 ام سکب ۴ 


۳ 


مذكرة لجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوى | القسم العلمى ] اللفصل الدراسس الأول ۰ ۳۲۰۲ 


تمارين عا مه 


١[‏ لاوج قيمة كل من نی 

"اہر ۰ - لوه ۱٩‏ + لو (۲) لو, ؟+لو, 5ه - لوم ٤٤‏ + لو, ۲۶ 
() لوم - لو ء +لو )لو ۰.۳ (ی) لو ۰.4- ۲ لو 2 # +لوه 2 
(۵) لو ۶" - لو ۰۰ لو ۸ + لو۲ - لو٤‏ 

(5) "لو 2 - ولو + - ءلو + - لول ۷۳ 

۱ ۱ کہ - ه لو٣‏ + لوه ہے 

(۸) ؟ لوه؟ + لیے + لوم؛؟ + لوا .١‏ 


2 اثبہت وم 


(۲) 

۳۷۸ و ہو ۷ دك لو‎ (٢ 
۳٣ لو ۰.۷۵ +لو۱-) لو۰.۳ لو‎ )٤( 
® e )°( 


۱۵ لو‎ ١ 


۱ ب لو٩‏ - لو 
[۳] اوجد قیمه س فیمایلی : 
(۱) لوس +لو۹.٤-‏ لوه۳- لوه؟ + لوه ۱۷ 
(۲) لوس + لو ٦٦‏ = لو" - لو۸ + لو " - لو وہ 
(۳) لو س = لوه ۲-۱۰ لوه ۳ + ۰,۵ لوہ ۱ وھ 
(*) لوم س = لو ۰ + لو ۲-۱ لو ۰.۳ 
(5) لورس - ١‏ ) + لو رس + ۱) < لو ۸ 
)٦(‏ لو( س - ')١‏ - ۲ لولس - ۳ )= لو ۸ 
)۲( لو س + لوم (س + ۲) = ۳ 
(۸) لوب( س" + ٤س‏ + ۶) - لو ( ؟ س - ه ) = لوہ ۲۵ 


- +۲۵ لوه‎ = ) ١ - لو, رس" + ٦س +۹) - لو (س‎ )٩( 
1 منثرک توجبه الرباضبات (۳۹) اعراد عاو‎ 


مذكرة الجبر (الأسس واللوغاريتمات) الصف الثانى الثانوى | القسم العلمى ] الفصل الدراسس الأول ۰ ۳۲۰۲ 


3 أوجد مجموعة حل المعادلات الآتية : - 
@ وہ س)' + ؟ لی س = ۸ (۲) (لو, س) '- ۳ = ؟ لوس 
® 


,۳ لو س + ب - ۳ (4) لوہ س + كد ؛ 


ت0 | )٦(‏ لوم اس +۱ سے 
(۷) لو(۸- س) + ؟ لو س- 5 =۰ (۸) لو س = لو, ۲۷ 

(۹) لو(۲-س)؟ لو اس =٩‏ ۰ (۱۰) لوم س = لو ٤‏ 

(۱۱) لو؛ لو لو (؟ س +۱) <۰ ِ2 3 ۱۲۶ نی ۳۶2۶ بل 
(۱۳) لو. لوہ ۴۷س ےس (۱۶) ( لو س +۱) لو( ۲) < ۳ 


(لو س) ۲ لو س 
(۱۵) لوم (س'- ۹) - لوم (س۰-٣) x ۲ )١٦١( ٢-‏ ٤ے‏ ؟ 


(۱۷)|س +۳|+۔(س + ۲0۲ <لو, ٣۲‏ ۰س < صم 


: اجب عمایلی‎ ]٥[ 


۰ سے ۳ 
۱( إذا کان : س ص = ۳۷۹ فأثبت أَل ٤:‏ لوم س + ٥‏ لوم ص - لوب س" ص ع 


س دس 


۲) اذا کان : ب ۲ب ۱ فإثبت‌آن: س لو ب لو ؟ أ؛ س - لوي ؟ 


77+70 


2751١ !ذا کان: لو > ج+لوب فإثبت أن : لب‎ )٣ 
١؟ فاثبت أن : م ج ح‎ )٤ لو ج = ۲(لو ۳ + لو‎ ٤ + إذا كان : ۳ لو م - لو م ج؟‎ )٤ 
٦٤ = إذا كان : لوم د(س) = س فاثبت أن : د(۱) × د(؟) × د(۳)‎ )5 
7 ہے‎ ۹ ۷ ٥ 5 
إذاكان: اس = اص = مع فإثبت ان.: ص' = س ع‎ )٦ 
فاوجد: لو۸ ؛ لو“ ؛ لوه‎ :. ١۷۷٤ إذا کان: لو <-۳۰۱۰.. ؛ لو۳-‎ ۷ 
۷۰ ؛لو ۸<۷. ۲ فاوجد: الود ۱۶ ؛ لو‎ .۳< ٥ إذاكان : لو,‎ ۸ 
س‎ - ٤=) 2 س فاثبت أن : لو, ۸۱ - لو(‎ < "٩ إذا کان : لوب‎ )۹ 
فاوجد قیمة گلا من: س ؛ ص‎ ١ إذا كان : لوس ص- ؛ - لوه ؛ لوص“ = ۸ - لو"‎ )۰ 
١ 7 ۳ ۰ 
إذاكان:س- ۵ +۲۳۲ قاثبت أن لو (س + س ")ظا‎ ۱ 


۲ إذاكان : س < ۸ + ۰۷۷۳ لغ 
منئری توجبه الرياضيات (۰) اعراد ۱/عایل !9 از 


مذ كرذ الجبر (الأسس واللوغاریتمات) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ٠‏ ۳ 
۳) اذا کان: لو س+ لو(س - ۱۵ ) - لوه۳ - لو۷ + لوب فاوجد قيمة : س 
٤‏ ء إذا كان : = فاوجد قيمة كلا من : س ؛ ص 


® 
إذاكان:‎ (٥ 


[] باستخدام چايسبة الجيب أوجد قيمة س مقربا الناتج لرقميين عشريين 


(۲ 


[۷] باستخدام حاسبة الجیّب آوجد قیم س مقربا الناتج لرقم عشری 
0 ۱۰× + ا ۲ ره += 


۱ 
۳ ۳ بر و ٢‏ س 


۱ ۳۰ 
دمعي وناك )٤‏ (۱+س) < ۱۰۰۰ 
® 


)٥‏ إذا کان د(س) + ۳۳ ؛ د( كس + ) + 3( ۲س - ١‏ ) دهم 

۲۰۰ ۲ إذا كان د(س) ۳ "۳ ؛ د(س) + دوس‎ )٦ 

۷ إذا كان د,(س) ۸“ ؛د.(س) = “٤‏ ؛ داو س) + د.(#س )١-‏ = ۸۲ 

[۸] تمارین على تمثيل الدالة 

١‏ ) مثل منحنى الدالة د(س) = لوم س متخذا س 3 [ ۰ ۸] ومن الرسم 
أوجد قيمة لوم ٥‏ , ۲ 

۲ مثل منحنی الدالة د(س) = لو, س متخذا س 3 [ +۲۷۰۰ ] ومن الرسم 
آوجد قيمة لو, ٤,٥‏ 

۳ مثل منحنی الدالة د(س) = لو س متخذا س 3 [+ ء ۸ ] ومن الرسم 
آوجد قيمة لو, ۲,۵ ؛ قیمة س عندما د(س) = ۲ 

(٤‏ آوجد بيانيا مجموعة حل المعادلة : لو, س = ۳ من 


منتدى خوجیه الرياضيات (۶۱) إعداد (/عایل !90 !1 


النقابات وا تصال 
انز 


اق ان 
٦ ۱ ۳ 9‏ 
أنمل لراب ا 
یل ۳ ۲۰۰0 
النفايات والاأتصال 
© مقدمة ایجاد النهاية تقدیر النهاية عددیا وبيانيا 
٭ ذهاية دالة عند نقطة جبریا. 
٠‏ نظرية ( ) القانون. 
تا لامي انیا - * نهاية دنه عند امہ 
اك اور ۰ نهاية الدوال المثلثية 
و ٭ بحث وجود ذهاية للدالة العرفة باکثر من قاعدة 


مذ کرڈ التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۲۰ 
الکمیات المعينة وغير المعينة وغير المعرفة 
(۱)مفاهیم ورموز وتمهیدات 
9 - مجموعة الاعداد الحقيقية = ] - ۰ © [ 
بح 2 مجموعة الاعداد الحقيقية الموجبة = ] ۰ ۰ هم[ 
ح- =مجموعة الأعداد الحقيقية السالبة = ] - م ۰ ۰ [ 
2 آنواع الكمياتٌ : 
)١(‏ الكمية المعينة :»هی الكمية التى لها جواب محدد مثل : ۳ - 8 .2 ۹ ×۸ ۷ + 6 
(؟ ) الكمية غير المعرفة : هی الكمية التى لامعنى لها مثل :ل (٠١‏ ± . 
٦‏ 
(۲) الرمزان 0-۰0 : 
5 © ء ۳ 
٭ الرمز ہہ یرمز لای كميه تكون أكبر من أى عدد حقيقى موجب يمكن إدراكه 
٭٭ الرمز - مه يرمز لأى كمية تگون أصغر من أى عدد حقيقى سالب يمكن إدراكه 


**» إذا كان :م دح فان : م + 2/۱ وه »> امه <- م 


اعراد /عایل !9۳ ل 


منثدى توجبه الرباضبات 


أ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
( ۳ ) الكمية الغیر المعينة : هی الكمية التی لا نستطیع أن نجد لها جواباً محدداً حیث یکون 
لها عدد لا نهانی من الحلول مثل : سے " كمية غير معينة " 
® 
* یؤجد عدد لا نهانی من الأعداد الحقيقية إذا ضربت فى صفر کان الناتج = صفراً 
۰ × ی اعدد = ۰ ز ا = أى عدد ( غير معينة ) 
= أى عدد ( غير معينة ) 


ص - م = أى عدد ( غير معينة ) 


×X °‏ مم = أى عدد ( غير معينة ) 


إذا كانت د دالة فى المتغير س على صورة كثيرة حدود من درجة ن وكانت 

e ۰ 6‏ ۰ 41 
د(۲)< ۰ حیث م د بح فان المفدان (س - () يسمى العامل الصفرى للداله د 
وهذا یعنی أن : د ( س ) یقبل القسمة على (س - ١‏ ) بدون باق 


أى أن : د (س ) = (س - ۲) × كثيرة حدود أخرى 


** مفهوم الرمز ے " فى النهایات : 

إذا تصورنا أن س نقطة تتحرك على خط الأعداد , 

فان موضعها عند كل نقطة أثناء حرکتها يعين عدداً حقيقياً ما . 
قیل أن س تقترب من العدد ۲ من خلال قیم أكبر قلیلاً من العدد ۲ تقترب ۲ من اليمي 
أء قيل أن س تقترب من العدد ۲ من خلال قیم أصغر قلبلاً من العدد ۲ تقترب ۲ من الیسار 
وإذا آقتربت س من العدد ۲ من جهة اليمين ومن الیسار قیل إن س تقترب من العدد ۲ 
ونعبر عن ذلك رمزياً بالصورة : س ے ۲ 


ر منثک توجیهالرباضبات (۲( إعراد /عایل 2 ل 


أ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 


تقذیر النهاية عددياً وبيانياً 


۲ 
إذا آردنا إيجاد قيمة الدالة د : د(س) یں ۔' _ 
e 5‏ 


١ = عند س‎ ١ 


ی . 7 ۲ ۱-0 ۲ 5 7 
بالتعويض عن قيمة س = ۱ فان د(۱) € کر كمية غير معينة 


ولذلك نلجأ إلى دراسة نهاية د(س) عندما س تقترب إلى العدد )١(‏ 
[۱] الطريقة العدذية 
ھ 


س تقترب جدآرمن (۱) من اليمين > جح س تقترب جداً من (۱) من الیسار 
س ۳۹ ۲ مہ ,ا ۱,۱ ۱ ۹ وه ۸ ۷ وه 


غير 
د(س) | ۲,۶ | ۲,۳ | ۲/۲ | ۲,۱ | ۲۰۰۱ | سر | ۱۱۹۹ | ۱,۹ | ۱,۸ | ۱,۷ | كرا 


9 9 معینه 9 9 9 9 9 


بی عمو 


د(س) تقترب جداً من (۲)آمن اليمين سے جد د(س) تقترب جداً من (۲) من الیسار 
® 

هذة الطر بقة د د ) = ۲ 

و لطری سو ہب یش (س) 

وتقرأ : نهاية د(س) عندما تقترب س من ۱ تساوی ۲ 


5 © 
تعریف : 
® 


إذا كانت قيمة الدالة د تقترب من قيمة وحيدة (ل) عندما تقترب س من ( من جهتی 


اليمين واليسار فان نهابة د(س) تساوى (ل) وتكتب رمزياً ا | د(س) = ل 
[۲] تقدير النهاية بيانياً 


۲ 
د(س) = مخت غير معينة عند س سے ١‏ 
س 


د مهو ۱)(س + - 

د(س) = ا = (س + ۱) 
ومن الرسم نجد أن ٠‏ د (س) <۲2۱+۱ 
عندما : س ے ۱ من اليمين واليسار 

فان د(س) سے ۲ من فوق وتحت 


فیکون : نهاد(س) = ۲ 
من سم 


ر منندی توجیهالرباضبات )۳( إعداد (/عاول 9۳ ل 


ن کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۲۰ 


من ١‏ ال : قدر نهاية الدالة د(س) عندما س هه ۱ 


ليس من الضرورى أن قيمة الدالة 
تساوى قيمة النهاية 


مش۳-ال : من الشكل البيانى المقابل 
ل از لا 
0" د(صفر) < ۲ 


د(س) = ۲ - ص۴ 


ار منثدى توجبه الرباضبات (؛) إعداد ( /عادل تقل 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
مش ال : من الشکل البیانی المقابل 


© د() < ۱ © د(۲) غير معرفة 
0 نید (س) ۔ غير موجودة 


0 نبس اي رس) = ۲ 


مشه‌ال: أكمل الجدوّل الاتی وأستنتج : 
® س 


س ۹ة | 
د(س) | ٣,۹‏ ۳,۹۹ ]۳,۹۹۹ 


درس) - (س' - ؛) غير معي علا ديجم ۱ 
(س - ۲) 7 © 


ے هو ۲) (س )٢+‏ - 
د(س) = ا ( = (س + ۲) 
ومن الرسم نجد أن " د (س) <۲+۲<؛ 
عندما ` س سه ۲ من اليمين واليسار 


فان د(س) ے ٤‏ من فوق وتحت 


فیکون : ذ موي و تج ٤‏ 
س ےه 


أو منثری توجبه الرباضبات إعداد (/عاول ل2 ال 


مذ كرد التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۲۰ 


نفسارین 
قذر نهاية الدالة د(س) عند النقط المبينة 
7 د(س) O‏ یج د(س) تح د(س) 


© در 


(۳) فذر نهاية الدالة د(س) عند س 


س ۳ 0 
د(س) 
منثدى توجبه الرباضیات 
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(*) باستخدام الحاسبة قذر نهاية الدوال الآتية 
اسار ی و نیس +۲) 
REE ®‏ وت ۲ 
م ت ١‏ (س - ۱) : × (س - 4س ۲) 
س ے ۱ 2 


(س - ۱) س سے ۳ (س - )٣‏ 


نهاية دالة عند نقطة 
® 


مثال : إذا كانت اد (ش ) = ۳ س + ؛ إوجد د(س) عندماس ے ٠‏ 
4 ال ل 
س ۱ .. نضّع س = ١‏ + ھ حيث عندما س ۱۰ فان ه ے٠‏ 
.. د(س )- ۳ (۱ + ۵+ ۶ < ۳+ ۳ هال ؛ - ۷+ ۳ ه 
.. د(س )۷۰ عندما س ے ۱ 
ای أن نهاية الدالة د( س )تاپ ۷ عندما س توول إلى ١‏ 
ويعبر عن ذلك بالصورة : نها ( ۲ س + ؛ ) = ۷ 
ملاحظة : فى المثال السابق نحصل على نفس النتيجة بالتعويض المباشر 
نظرية : نهاية دالة كثيلة الحدود 
نظرية(١)‏ 
* إذا كانت د ( س ) كثيرة حدود فى المتغير س فإن : نی د (س) = د (() 
فمثلا : ن ھا( ۲۳ س + ۶) = د( ")= ۲ ۳( 6.- ۱۳ 
نتيجة : نهاية الدالة الثابتة : إذا كانت د (س )= حيثاا(هرثابت 
فان : ناد : (س )= ك 


فمثلا : د(س ) = ٤‏ ء ھب د(س) ٤=‏ 
اس ے 
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نظرية ( ١‏ ) : إذا كانت د . مس دالتين فى المتغير س 

وكانت : د( س ) =ل . م (س )٭ ۴ فان : 
ل اک 


= ل خم 
ای أن : نهاية المجموع الجبرى لدالتين ( أو أكثر ) = المجموع الجبرى لنهايتيهما 


> 
اک م( س ) 


بج ع<ل ۳۴۷ 
أى أن : نهاية حاصل ضرب دالتین ( أو آکثر ) = حاصل ضرب نهایتیهما ( النهایات ) 


(؟)نهان«درس)- ى ناد (س ) < ل ×ل حیث ل ثابت 
أى ۳1 ؛ هاية حاصل ضر ہآ 235 الثابت × نهاية هذه الدالة 


د(س) ےچ د ريد) 3 
(؛٤)نھ۔ا۔‏ ل - تو یک -۔ _ حیث: مخ صفر 
ی أن : سس 


نهاية خارج قسمة دالتين = خارج قسمة نهايتيهما حيث:: نهاية المقسوم عليه < صفر 
س ے 
۱ - عدداً حقيقياً فان نهاية الدالة عند س = ۱ هی هذا الگدد:الحقیقی 


عدداً حقیقی ۶ الصفر 7 9 3 , 
_ عددا حقيقى ۶ ال _ " عمية غير معرفة " فان الدالة لا يكون لها نهاية عند ١‏ 
صفر 
ف كمية غير معينة تستخدم النظرية التالية 
صفر 
۲ - صفر 


عد 00 
ر مندى توجیهالرباضبات )۸( إعداد ( /عارل ! لے 
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نظرية ( ۳ ) : إذا كانت دء ق دالتین فى المتغیر س 
وکانت د (س ) = ق ( س ) لجمیع قيم س فيما عدا عند س 2 ( 
كانت : اق (س) لها وجود 
فإن : سا وه (س) = سور 
تستخدم هذه النظرية لایجاد نهاية دالة كسرية جبرية وفيها نختصر العامل الصفرى 
( س - ١‏ ) فئ كل من البسط والمقام ویسمی عن طريق عدة طرق : 
منها (!) التحلیل » (!!) القسمة المطولة ء (!!!) الضرب فى المرافق 


مراجعة على التحليل : يّاعى أولا إخراج العامل المشترك الأعلى 


الفرق بين مربعين : س' د٩‏ <(س ‏ ۲)(س + ” ) 
- 


الفرق بين مكعبين : س" لكيس - ؟ ) (س' - ؟ س + ؛ ) 
مجموع مکعبین : س" + 99 69س + ۲) (س'+٣س-۹)‏ 
المقدار الثلاثئى : إذا كان معامل سَك؟ ١=‏ 

8ل مس خی 

س' + ه س - ٦‏ = ( 8ك ۱ )( سا ۲۱ ) 

س' ٦‏ س - ١١‏ = رس ©( س + ۲ ) 

إذا کان معامل س" بآ ۱ 

۴ س' + ١١‏ س + ٦‏ = رس + رخس +۲ ) 

۲س" - ٥س‏ + ۲ <(۲ س -۱(س<۲) 

۳ س؟ + ۷س - ٦‏ <(س + ۲( ۳اس -۲) 

۳ س - ۱۷ س ٦-‏ = (س ٦‏ )( ۳ س + 1) 
المقدار الثلائی المربع الکامل 

س' + ٦‏ س + ٩‏ <(س + ۲)۲ 

؟)٤- س" - ۰ س + ۱۳ <( 9 س‎ ٥ 


ر مندى توجیهالرباضبات )٩(‏ إعراد إعاول!« ل 


کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل اللراسی الأول ۲۰ ۲۰ 
أمثلة - أوجد كلآ مما يلى : 


ے ۲ « بت 6 سل ۶ سی 


كمية غير معرفة 
س + اد ۱+۱ 5 
. الداله ليس لها نهاية أو النهاية ليس لها وجود 


۲ e. 
: إستخدام التحليل لإيجاد نهاية داله عند تقطه‎ 
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یه .27 
س ے -۳ س + س ٦-‏ 


تسوا 


® 5 ۳ 
بالتعويض عن س - - ۳ نجد أن : د(-۳)< ۹ ۲۳۰ كل 
٩ 4‏ ۔ ۳ صوفر 


3 سن e‏ سے۳ (س-۲) ( س٤‏ ) 


س ے ۲۰ ۲ 
٥‏ 


س +۲ (س-۲) ٣ت٣‏ 


إستخدام القسمة المطولة لإيجاد نهاية دالة عند تقطة : 


س ے٤‏ س" + س ٦+‏ 
مثكال: نھ اس 
س -+ ۳ س' - ۶س + ۳ 


لهس( 


دک ٦ 1٦‏ ۰ 
بالتعویض عن س - ۳ نجد أل :د ۳ ) - ۴ت ۰۴۰ ٦۴۴‏ ج اضفر 
۳ ۰۶ ۳۲ صفر 
. (س ۳ ) عامل مشترك بين البسظ والمقام ( العامل الصفری ) 


باجراء قسمة مطولة للبسط على ( س-” ) " لصعوبة تحلیل البسط " 
س"  ٤‏ س" + س ٦+‏ بيجا ۳ 
0 
+ س ٣‏ س؟ س - س ؟ 
س؟ + س ٦+‏ 
35 


(سے ۳ ) (س سس - ؟) 
رس ۲ ) (س -۱) 


اعراد م /عادل / 
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تس ۲ 
بالتعويض عن س = ۱ نجد أن : د(۱) = صفر 
5 صفر 
+ س = ١‏ ) عامل مشترك بين البسط والمقام ( العامل الصفرى ) 
يمكن استخدام طريقة مبسطة لإجراء القسمة بطريقة ( القسمة التركيبية) 
(۱) نكتب.معاملات المقسوم مرتبة تنازلياً وتساوى 
المقسوم علية بالصفر للحصول على قيمة س كما بالشكل 
(٢‏ أترك أول معامل ثم أضرب المعامل الأول فى قيمة س 
واکتب الناتج أسفل المعامل الثانی وأجمع 


(٢‏ كرر عملیتی الضرب والجمع 
نجد آن معاملات خارج القسمة هی: ہو ےو 


على الترتیب فان خارج القسمة هو س" -س - ۱ 
۵ 


ب صفر ے 28 
7 == عير معينه 
زا 0 xA-‏ 4+1 


. (س )١-‏ عامل مشترك بين البسط والمقام ( العامل الصفری ) 
سس سا ہے القسمة بطريقة ( الل التيكيبية 


.له( ()س" + ٢س ۰٠+٣۱۹ )٣-‏ -۷- 
8 (س -۲)( ۳س -۲) , GO‏ [] 
(س' + ٢س )٣-‏ 
س ے ۲ (٢س‏ -۲) 
(° + ۶ ۲) 


(1 -۲) 
أو منتدى توجيه الرياضيات (۱۲) 
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الضرب فى المرافق : 
إذا وجد فرق بين جذرین تربیعیین لمقدارین جبریین ( فى البسط أو المقام أو کلیهما ) 
نضرب کلا من البسط والمقام فى مرافق (فی البسط أو المقام أو کلیهما ) 
® 
من ةم ها ا وال اا پا ۱۳۳ 
e‏ س+ ٩‏ - ۳ 
ا ا 
© 5 ۲ ۰ 
ملد ٩‏ ۳ صفر 


س' + ۲ س 


® 
2 ۲ © 73 
بالضرب بسطا ومقاماً × مرافق المقام : ماس+ ۹+ ۳ نجد أن : 


5 | س وس +۲( مآس+ ۹+ ۲) 
2 اه 


۱۲ -)۴+ ٩۹+ ۰۷۷۲+ ۰( = 


مٹے: اال :زي _ے س - ۳ في 
سے ۳ أس ١+‏ ۲ 
ا بسا 
۷ ۰ چ ۰ ۹ اه ۳ 5 ,3 ۾ * 
بالتعویض عن س = ۳ نجد أن : د (۳ )= .= صفر کمیه غير معینه 
اليكل إن 
بالضرب بسطاً ومقاماً × مرافق المقام : مأس+ ۱+ ۲ نجد أن : 
® 
: سن- ؟ )(مأس+ ۱ + ۲ 
س' - س 
ديا ابا ۷ تسس [ تسه 
س + ۲ سن جح ۲۱ 
۱ 
بتوحيد المقامات نجد أن : 


اعراد یل 1 


من كرد التفاضل (النهايات والاتصال) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمى ] الفصل الدراسى الأول ود 
بالتعویض عن س = ۲ نجد أن : د (؟ )= دح ۴ 


؟ )( س + )١‏ 


س ۲ 


ت و وتان 
أکمل ما وی 
)۱( 1یہ ( ۲س -۱) = 


= نها (اس - جآش‎ )٤( 
e 
Sv Ra إذا کان ا چا‎ )٥( 
4۱+ س‎ 
امي‎ 


إختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه 
(۱) نها (۲س - ۸س ) © ۸ ۱ @ ۱۶ ©1 


زم نی 0( ے 0( ۲ ۵ ۱۲-۰ 


سے س + ۲ 
07 
۲ 


اکھد سا سا 


سے٣‏ سن" داس ۱۲ 


TO‏ © 3۔١‏ ری -ے 


) ٹھ خی © ۲۷ @ © غير معرفة 


س هه 


١ 00 تيم . ۶افت‎ .)٥( 
س‎ 


س ه16 
۲ 
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| 
مد و النفاه ٠‏ يب 0 
كرِنُ التفاضل (النهايات والاتصال) الصف الثانی الثانوى [ القسم | 

اضل (النهايات والاتصال) الصف لثانوى [ القسم العلمى ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 


؟ س'+ ۷ س + ه 


نا 


0 ١ - سے‎ 
۱ + س‎ ٤ + ' س٣‎ 
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نظرية ؛ : نهاية دالة ( بالقانون ) 


لکل: رہ د جح - ۲۰۱ 


لکل: رم4 د جح ۲۰۱ 


" معرفة‎ " ١5- ۳۲۲ + 5 

؟ + ۲ 
۸۱*۸۱ _ ۱۰۲ كمية غير معرفة 
۳ - ۳ 


898311 ۸- ۱۲۸ 
بالتعويض نجد أن :د (؟ ) = 
* المقدار = 


مش؛ال سس سا 16 _ 
الق 


بالتعویض نجد أن : د (- ٤‏ ) - 14*1۶ _صفر 


ے ٤+ ٤٤‏ صفر 
9+ 7ص +0 
ت 
ا وس ع" 
)٤-(× ۳ = ۲) -(×۳ -‏ =۸ 
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هلت انا ؛ اقا ۳ - ۷۱۵ ۵ 


س هماه س 


6۵ ۱۸۱ ۲ ۵ _ e 
( 


® 


® 
ور یسر رہ ّْ.ے كمية فير معينة 


۾ م ۳ صفر 
بالتعویض نجد أن : د (- 4۳ صفر 
عندما : س > - ٣‏ فان يم كس هه ٣‏ 
۲ 
(؟ س ) -(-؟) -_ © 


اس ۳ (۲س)۳-(-۳) 


3 
ا و سس ل 2102-1 
أ٘,هی۴۳" 5 ۳۳ ۲ 


3 
۲۵ — )9 +۰ ( 


۲ > المقدار‎ ٠ 


بالتعویض نجد أن :د ( ۰) = 
بإضافة : (+ ۵ . - 9) للمقام 


۰ 


> وعندما : س > ۰ فان : رس + 9) هه 
٤ 3‏ 

هعم 8۱ 

ار مت .و یذ 


س -> ١‏ (س + 9 )- 


09 (س +ه) ری _ 


نھ ا نک 
س+٩‏ هه (س + ۵) - ۵ 
أو منثری توجبه الرباضبات (۱۸) إعداد ( /عارل ! لے 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
۷ 
متيال واه اف جا 
س له ٦‏ س ٦‏ 
جممسمسٔسس ا 
۷ 
08-٩ ۱ e‏ ۱ 
ایض م و 27 ٤ے‏ 
ا 
بوضع: (-1) < (- 5 - )١‏ بالمقام » وعندما: س ے ٦‏ فان : (س ١١ )٥-‏ 
۷ ۷ 
(س- ه) )١(-‏ 


س به ٦‏ (س ١-)٥--‏ 


© 


. المقدار ۴ 


® ۷ ۷ 
® (س ه0) ٣ )١(-‏ أ Va‏ 
س ده ے ۱ ( س 9٩‏ ) - ۱ 


۷ ۷ ® 

۱ دده 
هكم ةمال + لسا (س و) - 

نعتے و 
الج سس سسًسسسل 

دة ۷ ۷ 
- ۰ ۰ 1 × ۰ د 0 090۳ . 5 
بالتعویض نجد آن : د (۰) _ مد ا گت ند کمیه عبر معینه 
x‏ 

بالضرب بسطاً ومقاماً × + ء إضافة ( + س › س ) بالمقام 


> وعندما: و ے٠‏ سے وم + (س + 9 و ) > س 


۷ ۷ 

3 + ه و ) 4 
الْمََاز<! ۱ ٣‏ ( س و ) كدرس) 
و۰4 +(" و) + س يتن 


(س + ه و) -(س)” 


(س + ٩‏ و) - س 


- 8 
= ج ۷۲ س 


منترى توجبه الرياضيات (۱۹) إعداد (/عایل 9 ل 
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أكمههلماياأتى 


6ينها 


م (يحكى س- ند - 


سے ۲۰ الل N+"‏ 


کا یات )لد ل 


س ے ۰ س 


۰۱ ۳۳ إذا كان : تایب امن لك‎ )٥( 
س - لك‎ 


إختر الإجابة الصحيحة من بین"الاجابات المعطاه 


,® 
(0 نما سج م :۱ © ۱1x‏ ©54 مم 


(۷) نھ لدم يد و ؛ ۵ -هء و 


س له-١‏ س + ١‏ 2 
رم نھ شف“ س" © ۷س © صفر و ۱ 


ههه 


ab | 


آوجد کل مما یأتی : 


س + ۳۲ 


سے ۲ س + ۲ 


نثرک توجبه الرباضیات 
ار منئد وججه الرياض 3 
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ھ4 


جو 
4 


٢ ۷ 


۸ س۲ ۳۷۳ 
نها 
؟سے ٣‏ ۲س-۳۷ 


۸ س" + ۱ 


-2 


مح 
و 


4 


4 
#4 


۱ 
۱ 
1 
5 
سا مه 
پا لیے 
5 
۱ 
3 


مت 


منثدى توجبه الرباضیات 
آل 


7 


تس 
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١-')س٣+۱(‎ 


۶ س 


#4 


- 


زنك 


7ک 


جم 
جم 
#4 


۲۸ 3 
۲۹ 
۳۰ 
7 
وج‎ 
جج‎ 
٠ 
A ۳ 
1 
5 
3 
8 


أو منثری توجبه لرباضبات (۲۲() |عراد /عاول!« ل 


من 


۱ نها‎ (٥ 
۱ س سے‎ 
® 


® 


۷ 
سر و 


س 
4۸( 


س ے ٤‏ 


4 ) إذا كانت : نه ۱ 


س -+ ۱ 


۰ ) إذا كانت : 5 


أوجد : 
۱ ) إذا كانت : 


۲ ) إذا كانت 


منثدى توجيه الرباضیات 


س - ۱ 


۲- ۳ + س١م‎ 


نی درس ) 
س ے _ ؟ 
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. 
س - ۱ 


۱ 


(س* ۳۲)" 


۳ 
س - ۱ 
۱۰ 
س - س 


۳ 
س - س 


۱ 
۱ 


رس - )۲ 


س ماس - ۳ ٤=‏ 
ير ويح ا پیت 
س ٤‏ 


س' + ١‏ س £ 5 
8 ( 1 = 4 اوجد فيمة : م 
۳ س - ۱ 


7 
٤ ۵‏ س ٠‏ س > ۰ 
؟ س ۸.۱2 6 س ح ۰ 


> نهیاد(س) 
س ے٥‏ 
آوجد قيمة : ١‏ 


۱۲ < 


د(س ) - (۳) 


س - ۳ 


© 


( ۲۲ إعداد (/عادل ! 1 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
نهاية الدالة عند اللانهاية 
إذا كانت د ‏ س ) تقترب من قيمة حقيقية معینه ( ل مثلا ) عندما تقترب س من اللانهایه 
فاننا نقول أن الدالة لها نهاية 
ونعبر عن ذلك رمزیاً بالصورة ناد(س ) دل 


ےت صفر حیث : ( دح۔( )2 د 
سل 


® 
تستخدم النظرية ونتانجها فی إيجاد نهنا د ( س ) حينما 
س ے وه 
)١ (‏ تكون الدالة د على شكل کسر جبری 
( ۲ ) کان التعویض المباشر یعطی ۳ أ 60 مه 
وذلك بأن نقسم كلا من البسط والمقام على ( س ) مرفوعاً لاعلی قوة '“ فى مقام الکسر 
> آما إذا أعطى ( ۰0-0 ) فنضرب فى المرافق آولا 


ثم نقسم كلا من البسط والمقام على المتغیر ( س ) مرفوعاً لأعلى'قوة ( أس) فى المقام 


ر منڈری توجيه الرياضيات )۲٢(‏ إعداد ( /عايل ل از 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
أمثلة . أوجد كلآ مما يلى : 
مثاال : نا 

س س 00 


دس" ۳ س 


٥ 
المقدار نها .سر‎ ٠. 
۲ - ۸ س همون‎ 


® 


٠‏ المقدار = نها 


س س رن 


۳ 


س 
س 


٠‏ الفقدار دته ا 


أو منثری توجبه لرباضبات (۲۰) إعراد /عایل !« ل 


ذ كرذ التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول 3 
۰ ۹ 7 سڪ س + ۵ 
ان 7با سس 
س ے من ۲ س س 
3 اب ا 
بقسمة كل من البسط والمقام على س" 


00 سے ات 


.. المفدار= نیویگکے۔ ن للا ” اكد 
س په ۱ 


۲ 
س 
.*. لیس للدالة نهاية ( اكبر آس فى المقام ) 

مثه‌ال : : ( س پد ۲ ) ( ۲س۲+ ۱) 


ست لاہ + ) ( ۰ س' -۱) 
اتف 


1 1 4 4 ® 
بقسمه کل من البسط والمقام علی ۵ = س × س'؟ = س" × س 


5 
١ ۲‏ 
مكحي ا _ رمرم بيرم 


.*. المقدار = ذ 
سو (2()5+4 تب  )‏ ر؛+ٛی(هہہ'ی)۹' 


١+ ۸س‎ |" 


٥-'س۹‎ 
| 


بقسمة كل من البسط والمقام على س = ۷ س' =۷ س 


فا کل سسا 
اس 


حم 00 


TTY 


. المقدار = نا 
س سه 0ه 


س٥‎ - ٩ 


ار منثری توجبہ الرباضیات (۲۱) إعداد که 


ن کر التفاضل (النهايات والاتصال) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰۲۰ ۳ 
مثلاال: نها (ماس*س ماس" )١‏ 
س سه 0 


® 
3 ا 
.د 0( = 0 — 0 = كمية غير معنة 
بالضرب بسطاً ومقاماً × المرافق نجد : 
,سس + ماس" ١‏ 
70 0ه e r‏ ھٹگ 
(م١س؟٭س‏ + | س ۱ ) 
6 
رنب سوقت س - رس' +۱ ) 
س س مو (| س؟* س. + أس' )١‏ 
۱ ے۵ ( س -۱ ) 
س س 00 (مآسن؟* س٣‏ + اس ۱) 


بقسمة کل من البسط والمقام على س4 ۱۸ ین 
® 


۱ - س-۱ 


و ت سر ا 
۸ - س ++ س 


أو نندی توجبه الرياضيات (۲۷) إعداد دک 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 


(۳ )نها س + ٥‏ س _ 


س ے ص Dy"‏ + س "7+ ۸ 


)نا( +۲) - 
س ے 00 س ® 


e 7‏ 
)٥(‏ ن ھا ٣(‏ س" + ۷ل - 
س ےرں 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المتعطاه 


ص رل ء 


(0 ن کے 


س همه س 


9 نا س٢٣‏ 0 ۳ 
س سے 00 س + ۲ 


0 1 (س +۲()۱س+۲) 


ده > 00 ۳س" + ۷س 


O 


33 آ_ ۷ 
63 نه ا 
س ے مه ما۹س'+ ۳ 


أر منتدى توجیه الرباضبات e‏ راد !ال 


۸ 
0 


کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
آوجد كلا مما یأتی : 


۳ 
إن 
۳ 
5 7 
٤‏ 
۳ و 


(۷س -۱)(س" جه ) 
٠١‏ 
(س+4)( ۲س" - س) 


)۲۰+س()۱-س()٩+س۲(‎ 


)٣+س٣()٤-س(س‎ 


۸ 
ہاو 
5 
لحتل 


منثدى توجبه الرپاضبات (۲۹) اعراد ۸/عایل 9٩۳‏ از 


۳۰۲۰ مذكرة لقال انیت الاتصار) اسف ات ای[ لقعم العم | الل ری الأول‎ ١ 
ماس + ؟ + ماس ھ‎ 


ox‏ بر 
نیا 


سے 00 ۹ Vx‏ ریب 


وکانت نهنا د(س ) = ٤‏ 
0 س س مو 


نهاد(رس)-"” آوجد قيمة کل من : ۲ > ب 
س +۲ 


مق توجدالباضرات _800)_____إعباد اعاللا 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 


74 7 0 ۱ 7 
۲ ۴ ماعدا عند س - اس ی ردام فمثلا : : ظا غير معرف 


یتر مع > دح 
(۲) نه حتاس - ۱ < C3?‏ 


Be 
نناطاس)<۲ .مي ل ہو ,د صم‎ )۳( 


( حیث س مقاسة بالتقیر الدائرى ) 


ث س مقاسة بالتقير الدائرى ) 


۵ س مقاسة بالتقیر الداتری ) 


( حیث س مقاسة بالتقیر الدانری ) 


کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
ظا ٢×س‏ 
اس 


مذسال: نت خادس - ه 0 نھ ۱ 
پر تا س هه 


س 


۲ = 


® 


مث كال : © نا 
سی 


ظا ٥س‏ ے 
٤‏ س 


بات کے 


منثدى توجبه الرباضیات 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
مش۷ ال : نس" +۲ حا اس 
سس ٠‏ ° س' ے طا۳ سل 
3 ا 
بقسمة کل من البسط والمقام على س" 


اس چا ۲ س, ۲ 
٣ +‏ هكس _ fx‏ 


۳ _ ۵ 


77| 
: فصل الدراسى الأول ۰ ۲۰۲ 
کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوى | القسم العلمی | الفصل 
۱ جتا س 
کے1 ايان + EEE‏ یتست تست 


اس ے :7 


® 
۰ ,اس ے 7 


جتا دص + جتا ص ۱- جتا" ص 
وبوصع ص ) = حتاف اه تا ات 
١ 2 ۱‏ 0 + جتا ص ص" ١(‏ + جتاص) 
۱ ۱ ۰ 
۱ 
۲ 
جا" ص رجا ص 
+ (۱ + جتاص) 
ص' (۱ جتا ص) ص ۱ 


(۱ جبإجتا ص) 


۱ 
اعراد م سک 


: جاص د 
6[40ؤبؤبؤ + 81ھ" 


ص 


كرذ التفاضل (النهايات والاتصال) الصف الثانى الثانوى [ القسم العلمى | الفصل الدراسی الأول ۲۰۲۰ ۳ 
تاين 


ل أنه 
)٥(‏ نا( س قتا ۲س) = 
س هه 


kk‏ | الا 
إختر الإجابة الصحیحة من بين الاجابات المعطاه 


6 ۰ "لق غير معرف 


ر مندى توجیهالرباضبات (۳۰) إعراد إعاول 2 ل 


4 


٠ ۰ ۰ ٠ ۰ ٠ ۰+‏ ۰ ۰ 
و ح ج- حم ی 


> 


منثدى توجبه الرياضيبات 


ہس 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 


أو منثری توجبه الرباضبات (۳۷) إعراد /عایل 2 ل 


کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
نهاية الدالة العرفة باکثر من قاعده 
نظرية : 
الدالة د (س ) تؤول للنهاية ل عندما بس ے ۸ ذا و فقط إذا كانت نهایتها الیمنی 
و الیسری عند م موجودتین و كل منهما تساوی ل 
أى أن :نهنا د (س ) -ل إذا و فقط إذا كان : د ( ٠۲‏ )-د(م)-ل 
سس سے ۰ 
ملاحظات ٠‏ و 
٭ إذاكان : د(م )-د(م )دل فإن: ن‌اد(س) -ل 


س + ۰ 


و بالعكس اذا کان چا د (س) دل فإن :د(۲ عدرت) عل 


سس س ٠‏ 


عند ایجاد نهاية دالة عندما سس ے م یراعی الاتی : 
ه إذا كانت قاعدة الذالةآمختلفة على يمين و يسار م مباشرة يجب بحث كل من 
النهاية اليمنى و النهاية اليسرى للدالة ثم مقارنة النهايتين " إن وجدتا " 
آما إذا كانت قاعدة الدالة واحدة علی يمين و يسار م مباشرة فيمكن بحث نهاية 
الداانة مباشرة دون بحث النهاية و النهاية الیسری 


اذا کان : د(م )د( ) فان :نها د(س) ليست موجودة 
سس ے4 ۰ 
< إذا كانت الدالة د معرفة على [ ۰ ب ] أو ] ۲ » ب [ فلبحث نهایة الدالة عند م( نبحث 
® 
النهاية اليمنى فقط و إن وجدت تكون هى نهاية الدالة عند ۲ و لبحث نهاية الدالة عند ب 
نبحث النهاية اليسرى فقط و إن وجدت تكون هى نهاية الدالة عند ب 


بن + ۱ عندما بن < ۱ 


۲ 000 ۳ 
مت ايال: (دا كانت : د (س ) ۳ 


اکورسوس تو س' ل جس وس ری وٹ 


منثدى توجبه الرياضيات (۳۸) 


مذ كرد التفاضل (النهايات والاتصال) الصف الثانى الثانوی [ القسم العلمى ] الفصل الدراسی الأول ود 
ال ل 
00 الدالة لها نفس القاعدة على يمين و يسار س -. و هی : د (س ) ٣=‏ س + ۱ 
۳ نهدرس) =نھا( ۳٣س )١+‏ =× ۱+۰ 
® 


٠ ©‏ الدالة لها نفس القاعدة على یمین و یسار س = ۳ و هی :د (س )= ۵ ا س 
® 
(2) .۰ قاعدة الدالة على يسار ۱ تختلف عن قاعدتها على يمين ۱ 
.٠‏ يجب بحث كا من|النهاية اليمنى و النهاية اليسرى عند س - ۱ 
۰ د(۱ ) <نهپسسا(۳بس + +١ × ۳ = )١‏ ۱ << ۶ 


35 
> د(۱*) -نهسا(۵-س) -ه- 4-۱ 
بن هات ۸ 


د( )= د(۱ ) < 4 ےھ نهاد(س) 4 
0 تاور 
1 
اھ :ا ق = دیا سین سے 


مش-ال: إذا كانت : د وس ) = سس 


آوجد ناد (س ) 
سس »ع ۰ 


بت 0 
.. ناد (س) = ٩‏ 
سل س 


ار منثرک توجبه الرياضيات ()۳٣(‏ إعداد ھک 


ن كرذ التفاضل (النهايات والاتصال) الصف الثانی الثانوى [ القسم العلمى ] الفصل الدراسى الأول ود 


حل اعنيما س<. , 
اوجد نهاد (س) 


مش ال" إذا كانت : د (من ) ۳ 
® 
لها نهاية عند سو عور اد قيمة کل من ۲ 
و ل 
:.” د (س ) لها نهاية عند س = ۱ د(۱ )= د(۱ ) 


( ۲س + ()١‏ س 


۳ بن + ۵ 


دنهس( س +ه) 


بن ه25 =< ۱ 
۰ م + ۵ 2< ۸ ومنها: ۲ = ۳ 


س | س | -۱ عندما س ۱۲ 


10 ۲ عندما سس جم وجد نهاد(س) 


| س | 
۱ 


۱ و تا دا عندما س < ۱ 
۰ د(س اس 


لسك ۲ ۱:2 كن = عندما س > ١‏ 
س 


د( ۰ چس سے ع اس د(۰؟) نی پا 2 = 


يو )=( وو ٠‏ ادس )> 
ر منتدى توجيه الرياضيات (40) إعداد م /عارل ! عى ) 


ن كرذ التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰۲۰ 
ذهاية الدالة العرفة على فتره عند أحد طرفیها 


إذا كانت الدالة د معرفة على الفترة المفتوحة ] ( ء ب [ أو المغلقة [ | »ب ] 

® 

(۱) الالة ليست معرفة على يسار النقطة ٠‏ فإننا نبحث النهاية اليمنة فقط د ( ۳۱ ) 
و تكون فى هذة الحالة نھچ اد (س) >نهاد (س) غير متواجتان 

س » 

(۲) الدالة ليست معرفة على يمين النقطة ب فاننا تحت اأنهاية اليمنة فقط د( ب-) 
و تكون فى هذة الحالة ناد (س) »نهاد (س) غير متواجتان 

۰ ® س هب س هب 

ای ان : 7 
نهاية الدالة عند النقطة الظرفية غير موجودة ویکون للدالة عند هذة النقطة 
نهاية من جهة واحدة فقط [یمنی أء يسرى ] 


مثا اال : أبحث وجود نهاية/للدالة" دع د (س ) = مس -ه عند : س ههه 
ابیت 


۱ 
درس ) معرفة على [ ۶ 90۰۶ [ 
بب الدالة د معرفة فقط على يمين ل ع اه 
5 ۰ - د (س) یج ۳ | س - - صفر 
سن » 


٠ 


> د(س) غير موجودة › نها درس ) غير موجودة 
[ لأن الدالة غير معرفة على يسار ]٥‏ 
5 ' 7 سی 1 
مثا ال : إذا كانت الدالة :د (س ) = طا ٤س‏ قتا اتل نے دس ١ه‏ 
لها نهاية عند س ٠-‏ أوجد قيمة : ( 
اف ا 
٤ ۰ ۰ 5‏ ۱ ۲ 
(۰) <نه۱ ظاعس<+ 2 در < (۲ +۲) 
طا 4 _ جا۹س : 3 
٭ الدالة لها نهایه عند س = ٠‏ د()>د۲ی( 


> +( +( = ۲+۲۰ ے؛ س = 


نثری توجبه الرباضبات ٤١‏ 
| الم توجبه الرياض )٤١(‏ 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
نارين 
بن به + عندما س < ۰ 
0ی27 أوجد كلا من : 
® 
e lL‏ وی re‏ 


5 س عندما س > ۰ 


(؟) إذا كانت : د(س ) = س | بس |١‏ +۳ أوجد كلاً من : 
3 


© نع وا پوں) © تسيا و مو رھ 


بن ٣+‏ بن ۲ < بن < ۰ ۱ 1 
(۳) إذا كانت : د (س ) پر أوجد كلا من : 
٠‏ < بن < ۳ 


مسح SEE O4 e‏ و 0 ناد (س ) 


بن له ؟ بن ے٠‏ 
سر نهد 


)1( .درس بى + ١‏ 


س حتا س ے 


ائس-؛٤حاسس,‏ 
و3 تست (٩‏ و 
سل تس بت 


(۷) إذا کان: للدالة د وس ) = 
لها نهاية عند كل من : س < ۰۱ مس - ۳ أوجد قيمة كل من : 


مرگ توجيه الرياضيات ‏ (؟4) 2 إعناد ال 


اتصال دالة عند نقطة 
تعريف : 
4 إذا كانت الدالة د معرفة على فترة ما و كانت ٠‏ تنتمى لهذه الفترة فان : 
,د. تکون متصلة عند ٣‏ إذا و فقط إذا كانت نی د(س) دد( ) 
بن ے 


شروط إتصال.دالة عند نقطة : 
تكون الدالة د متصلة عند بس = م إذا تحققت الشروط الثلاثة الآتية مجتمعة : 
١‏ الدالة معرفة عند سدم أى أن : د( (١‏ ) لها وجود 
- مسب درس ) لها وجود 


ا د(س) -د(۲) 


ملاحظة : ® 
متصلة عند س = ۲ و لا داعی آن نبحث عن تحقق الشرطين الآخرين 
ہ۔ےےے۔ےےمےےمےم گا اخ _ےے۔وےےےےمے۱عسعستشعےے۔ےمےےےےےمسہے 
اذ 


س - ١‏ +۳ ۰ بن > ١‏ س + ۰ بن > ١‏ 
د (س ) = رب + ۱ + ۳ > س < ۱ 58 


۶ - س »> من < ۱ 
د (س) معرفة عند س = ۱ حیث : د(0۸ ۶ ۲+۱ =" 
۰( )2 نهما (۶ - س ) < ۲ 


بن جا 

۰ د(۱*) -نا(س +۲)< ۳ 
بوبم ١‏ 

آی آن : نها د(س) 2 ۲ 
بن ے ۱ 


د(١)<تهيا‏ (س) 


بن ہے 


نثری توجبه الرباضبات ۳ 
ا منئد توجبه الرياض ( ی 


من كرد التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۳ 
ملاحظة : 
إذا كانت د (س ) معرفة عند س = ۲ و د (مس ) لها وجود › 
7 كانت الدالة غير متصلة 
"" عند س - م لاختلاف ہے سی د (س ) فيمكن جعل الدالة 


متصله عند ہس = ( باعادة تعريفها بجعل 0 ت2" د (س ) 
بسن 
»۰ 
ہے باس :۲ ۱ 
مش۲سال : إذا كانت :اد (س ) = ا > سے 
1 57 7 م ۳ ¢ سل = ۰ 
ال ا 
× د (س ) متصلة عند بش <. ۰ د(۰)- نها د(س) 
ہیں سے ۰ 
مدني | (ماس +26 5) ےن | ماس +۹ -۳) پ ماس +۹ + ۳) 
ms‏ سس لي ۱ سس ےا ۲ بن (ماس + + ۳) 
سن ۱ 


س + ٠‏ یس (راس ۴٣۹+‏ 


مشغ٣سل:‏ إذا كانت الدالة د متصلة عند س ے۳ س --۱ أوجد 
۳ بش + ۱ ٠‏ س < ۱ 
قيمة کل من : .ب حیث : د رس ) عا اس + بس ۱-۰ < مس <۳ 
ون سے ۲ بن > ۲ 
الل 
۰" د(س ) متصلة عند س < ۳ ے د(”)- SE‏ د روس ) 
* د(۳) - د(" )= د(۳ ) ۰ (۲)۳ ۳ = ۱۲ چچ -۳ --(۱) 
:.* د (س ) متصلة عند س -- ١‏ ٭ درح١)- O‏ د (س ) 


7 0 5ك كان ۳+ 1١‏ =- م +پ < ۲۸ -(۲) 
من (۱) ۰ (۲) 
ر منڈری توجيه الرياضيات ر٤٤)‏ إعداد م /عارل ! f‏ 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 


(۳) د رس ) حر 


۲ - آوجد قيمة الثابت ( التی تجعل د متصلة عند النقط المبينة 


س -(۱+۲) سن +( ۱ ۱ 
درس 007 عند س-۱ 


وت »> ببس - ۱ 


کا + سن :< چا 
:)د (س ) کا اس ظ۳ سس س طا ٣‏ بن 


م + ۱ )> من < ۰ 


۳ - اذا كانت الدالة د متصله عند بن = کک س < هم آوجد 
۳ من ۲۸ > س <- ۲ 
قيمة كل من : ( ء ب حيث :د (س ) =< اس + ب 6 یر چ د نوسداه 
س" ۱۳ 
٤‏ - اذا كانت الدالة د متصلة عند ہس = ۱ » س = ۲ 
س - ۲ 
قيمة كل من : (. ب حيث : د (بس ) = ) س + ب 
ماس +۲ 


منئرک توجبه الرباضبات سط اعراد عاو 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 


اتصال دالة على فتره 
تعریف : 


>۔(١)‏ ذا كانت الدالة د معرفة على الفترة ف = ] ( . ب [ فان : الدالة د (س) 
تکون متصلة على ف إذا كانت متصلة عند كل نقطة تنتمی لهذه الفترة 
(26إذا كانت الدالة د معرفة على الفترة ف = [ 0ء ب] فان : الدالة د (س) 
تكونّ متصلة على ف إذا تحققت الشروط الآتية : 
م( - الدالة :د متصلة على الفترة ف ح ] ». ب [ 
NOE.‏ ۱ 
ب - الدالة د متصلة من اليمین عند ٠‏ ای :د(۴ ) =نها د (س) 
سن همي 
ح - الدالة د متصلة من اليمين عند م لی : د(۲) - ناد(س) 
صن م 
ملاحظة : ار 2 
الدالة د غير متصلة على الفترة ف = ] . ب [ إذا وجدت نقطة واحدة على الأقل 
مثل ح3 ف بحيث تکون د غير متصلة عندها أى إذا لم تتحقق إحدى الشروط : 
م الدالة د غير معرفة ' عند ح 
ب - عدم وجود نهاية للدالة د عند ح 
ح - إختلاف نهاية الدالة د عند ح عن د(ح) 
بعض أنماط الدوال المتصلة : 
)۱( دوال كثيرات الحدود : متصلة على 72 أو أى فترة جزئية من ح 
(۲) الدوال الكسرية الجبرية : متصلة على ب أو آی فترة جزئية من 6 
ما عدا عند آصفار دالة المقام 
(۳) الدوال المثلثية : 
* دالة الجیب : متصلة على 62 أو أى فترة جزئية من »© 
* دالة جیب التمام : متصلة على 22 أو أى فترة جزئية من 2ح 
* دالة الظل : متصلة على 2ح أو أى فترة جزئية من م 
ما عدا عند النقط سل ط حيث ںہ 3 صم 


ن كرد التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۳ 
نظرية : 
إذا كانت د, ء د دالتين معرفتین على ف = ] ۲ ۰ب [ و كانتا متصلتین على 
۱ الفترة ف فان كلا من الدوال الآتية تکون متصلة على الفترة ف : 
ل 5 
الل ۳ ± ت )۲( 8 ١‏ 5 يت بشرط و ع ١‏ 
۱ ۱ 8 ۳ب + ١‏ ۰ - ”2 <> 
من سال : ابحث إتصال الدالة د درس[ ای نت 


بن ٣+‏ ۰ ےس ده 
اخس 
د (س ) مغرفةاعلی [- ۳ ۰ ٩‏ ] 
(۱) د (س ) = ۲س ١+‏ نكل سن ات + ؟ [ 


د (مس ) كثرة حدود .د (س ) متصلة على ] - ۰۳ ؟[ 


(؟) د (س ) یں گت لكل س 3 ] ۰۲ | 


د (مس ) كثرة حدود دس ) متصلة على ] ۰۲ © [ 
® 


(۳( د (۲ ) = ۶ + ۷-۳ 


3 نها("بن +۱) - ۷ 


بن ے 


: 3 یں ۳ ۷ 


بن ہے ۲ 


لهج درس ) = د(0) .دس ) متصلة عند مس < ۲ 
بن + 


© 
= (+E ٠ دو *)--م‎ )٤ 


*. د (س ) متصلة من اليمين عند بس < - ۳ 
> د(٩)‏ < ۲۸ 2 2۰ شب( ۲) - ۳۸ 
+ د (س ) متصلة من الیسار عند ہس - ه 


من (۰)۱ (؟) ۳(۰) ۰ (۶) نستنتج أن د مس ) متصلة على [ - ۰۳ ۵] 


ار منثرک توجبه الرباضیات ( ۶۷( إعداد ھک 


مذ کر التفاضل (النهایات والاتصال) الصف الثانی الثانوی [ القسم العلمی ] الفصل الدراسى الأول ۲۰ ۲۰ 
من" ال : إذا كانت الدالة د متصلة على 72 أوجد قيمة 

۴ س - ؟ > س<-؟ 
کل من : ( ۰ب حیث : د (س ) = ۲ س + ب کی زی ية 


۱ 
5" بن - ۱۲ ۰ س > ٥‏ 
۱ 


د متصلة على ح ۶900 س -- ۲ 
.. درقیے ددع ددم ) 
ناا( س + ب) = ۲-۷۲ ۲2 ۲-۵ (م+ب 25 هب ۸ -۱(۰) 
س ےک ے 
۲ . کے 
الداله متصله عند س - ه 
: 8 ( مس + ب ) -(ه" -۱۲ ۰ ۱۵ +پ 2< ۱۳ --(۲) 
® 


بن سے 5 


من 0020 = ۳ > بد" 


مذ کرڈ التفاضل (النهايات والاتصال) الصف الثانی الثانوى [ القسم العلمی ] الفصل الدراسی الأول ود 
(0) أوجد قيمة زم التى تجعل الدالة د متصلة على حم حيث : 


بن << ۳۲۱ 


۵ "د (س)حا س 4 
٠‏ ع 
0 


6 


(۳) إذا كانت الدالة د (س ) = | س + ب 
؟ س" - بن ١‏ 


:. 
۳ بن ؟ بين + 5 


® 
متصلة على 2 أوجد قيمة کل من : ۲ . ب 
® 


: أوجد قيمة زم التى تجعل,الدالة:د متصلة على 2 حیث‎ )٤( 


أو نندی توجبه الرياضيات )4٩(‏ إعداد سک 


سنتری تومیه الرياضيات 
م عاول وور 


٭ قانون الجیب ٭ قانون جيب التمام 
٭ حل النلث 
(۱) لوا علم تیاسا زاویتین وطو ضلع 
(1) لوا علم طوظ ضلعین وتیاس الزاوية (لمصورة 
(۲) لوا علم أطوال أضلاعة الثلاثة 
(4) طولا ضلعین وتیاس (لزاوية (لقابلة رهما ( افالة (لبهمة) 
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ہے جعة ما سدىة, در استه 
اشارات الدوال المثلثية از سبق درا 


کماقلیهه كين في الشکل و يجب قبل تحدید اشارة 
الدالة المثلثية تحدید الربع الذی د تقع فيه الزاوية 


إشارة إشارة 
جا . قتا | جتاء قا 


الربع الأول ۳] ٩۳۰۰‏ [ + + 
الربع الثانى | ] ۱۸۰۰۰ [ + 
الربع الثالث | ]1۲۷۰۰۲۱۸۰ | اس سے 
الربع الرابع | ] 1۳۰۰۲۷۰ | سس 


® 
الدوال المثلثية لبعض الژوایا الخاصه 


۳ الزاوية ھ 


بعض خواص الدوال المثلثية ,. 
العلاقه بين النسب المثلثية للزاویتین المتتامتین 
(۱) حا ه ع حتا (۹۰"- هم ۰ قتاه = قا(۹۰- ه) 
(؟) حتا ه = حا(۹۰- ھ) ۰ قاه = قتا ۹۰ ه) 
(۳) طا ه = طتا(۹۰"- ھ) ۰ ظتاه = ظا ( ٩۰‏ -ھ) 
ملاحظة : إذا كان حا س = حتا ص 


.. س + ص = ۹۰ حيث س . ص قياسا زاويتين حادتين موجبنین 


منثدى توجبه الرباضبات )۱( إعداد ( معت | 


[۲ ]العلاقة بين النسب المثلثية للزاویتین المتکاملتین [ ه ۰ ۱۸۰ - ه 
الزاوية ( ۱۸۰" ه ) تقع فی الربع الثانی ( جاء قتا) فقط موجبة 
5ل خا (۱۸۰ - ھ) حا ھ 
(؟) حتا (۱۸۰"- ه) = - حتا ه 
(۳) طا (۱۸۰"- ه) < - طاه 
® 
۳ العلاقة بين النسب المثلثية للزاويتين 
الزاوية ( ۱۸۰ + ه),تقع فى الربع الثالث ( ظاء ظتا) فقط موجبة 
(۱) حا(۱۸۰+ ه) = جاه 


(0) حتا (۱۸۰+ ه) = حتا ه 


£ 
۳۱( طا( ۱۸۰ + ه) = طاھ 


مي مهم ره ۵ مه ® o‏ 1 
]٤‏ العلاقه بين النسب المتلنیه للز اویتین,[.ه ‏ ۳۰۰ ۔ھ] 1 [ هش - ه 


الزاوية ( ۳۲۰ ه ) تقع فى الربع الرابع "(جتا. قا) فقط موجبة 
(۱)حا(۳۱۰ دهاع حاه 


(؟) حتا( ۳۰۰" ه) <حتاه 


۳ طا واه = _ طا هد 

1 ( طار‎ )٢( 

فمثلاً )١1(‏ جا ۱۲۰" فى الربع الثانی = جا 50-148١‏ ) اجا :٦ے‏ م۳ 
فمتلا )١(‏ ج فى الربع الثانى = جا ( ۲۰۰۰-۱۸۰ ) = ج ۱ 
(0) جتا ۳۲۱۰ فی الربع الثالث = جتا ( ۱۸۰+ ۲۰) = جتا ۳۰" 


(۳) ظا ۱۵۰" فى الربع الثانی = ظا ( ۲۰-۱۸۰) = ظا ۳۰" 2 - 
(۶) قا ۳۰۰" فی الربع الرابع ح قا ( ۰۰-۳۰۰ ) > قا ۰۰ < ۲ 

)٥(‏ قتا (- ٦۰‏ ) فى الربع الرابع = - قتا 0۰" = ,له 

۱ 

اعراد (/عادل 


منٹرک توجيه الرياضيات )۲( 
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مذكرذ حساب المثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوى ( القسم العلمى ) المصل الدراسى الأول ا 
الدوال المثلثية للزوايا الحادة المرسومة في ۸ ( ب ج قانم فی ب 


® 
يكون حاج - ل ( متید ) 


مجاور 
7 داح 5 = 


ر سید ) 


معنی حل المثلث : المثلث بتکون من ثلاثة اضلاع وثلاث زوایا المقصود بحل المثلث 
هو معرفة آطوال أضلاعه وقیاس زوایاہ ویستلزم معرفة قياس ثلاث عناصرمن 
عناصره الست بشرط أن یکون أحد هذه العناصر الثلاث هو طول أحد الاضلاع 


® 
© 


#العلاقات الأسباسية بين الدوال الال + 
(۱) حتاآه + حا'ه ۱2 ۰ ۱+طااه = قاآھ . ۱ +طتاا ه = قتا" ه 


(؟) حاه قتا ها 2 ۱ > طا ه طتاه = 


جا ه 
(۳) طا ه = حنا ه 


منثرک توجيه الرباضبات (۳( إعداد سک 


مذکر حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


قانون الجیب ( قاعدة الجیب ) 


فى أي مثلث تتناسب آطوال أضلاع المثلث مع جیوب الزوایا المقابلة لها 
أى أنه :ي في أي مثلث أ ب ج يكون : 


حيث الرموز : 8ب ؛ ح تعبر عن قياسات زوايا المثلث ( ب ح 

۰ء با/ء حا تعبر عن أطوال الأضلاع ب ح ۰( ح ٠‏ ب على الترتيب 
البرهان : ® 
مساحة ۸ باح = × بح »× مء 3 


مع = حا جاک ( من مساحة ۲۸ ب ۶) 
7 


® 
.. مساحة ۸ب ح x=‏ باجا حا م x=‏ | اجاحاب x=‏ م با حا ج 
۲ 2 .ع . 
بالضرب ج ثم القسمة على اب ج ينتج المطلوب 
إ_ ل بو ج 


محیط المتلث > مجموع آطوال اضلاعه = + با + جا 
مساحة المثلث = طول القاعدة × الارتفاع 


مساحة المثلث =× حاصل ضرب طولي أي ضلعین 
× جيب الزاوَيٰة المحصورة بينهما 


مساحة المثلث = ۷۵( اب جا ج = × ب/جاجا م = × م/جاجاب 
محيط الدائرة = ۲ ط لہ & مساحة الدائرة = ط س ' 
أكبر ضلع في المثلث يقابل آکبر زاوية في المثلث 


أصغر ضلع في ١‏ لمثلث يقابل أصغر زاوية في ١‏ لمثلث 
منثرى توجبه الرباضبات )٤(‏ إعداد /عا ل42 5 
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مث ١‏ ال : في المثلث م ب ج إذا كان م /= اسم وه( ج<ب) = ہی وه( <ج) 1۱۰5 
فاوجد قيمة كل من ب' »جا ومساحة المثلث م ب ج لأقرب رقم عشري 
® ۱ 
® 
وه( دش ) = ۱۸۰ - ( 9+ .)= ۷۵ 
1 


۲ 


حیث یہ طول نصف قطر الدانرة الخارجة للمثلث ۸ ب ج 
البرهان : 
نرسم الدانرة م المارة برؤوس ۸ م( ب ح 
ثم نرسم القطر ب ء ء الوتر ح ء 
فیکون : وه( اب ح ء ) = .1 " محيطية مرسومة فى نصف دانرة " 
۰ وه( <) = وه( ۔ء ) " محیطیتان تحصران نفس القوس " 
/ / 


۳ م ١‏ 
فى ۸ ۶ ب ح : حا ء < ب ۶ = ٠ FEK‏ 


اعرا کک 
اعراد ۲/ دل 1 


مذکر حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


ملاحظة هامة : تستخدم كل من قاعدة الجیب والتمرین المشهور إذا علم : 
۰ قیاسا زاویتین وطول ضلع 
۰ قیاسا زاویتین وطول نصف قطر الدائرة المارة برؤوس المتلث 
٭ قیسا زاویتین وطول محیط المثلث 


مث سال: في المثلث م ب ج إذا کان ( / - < اسم له( حب) = وی وه( <ج) 1۱۰52 
فأوجد محیّط الدانرة الخارجة للمثلث م ب ج 
2 0 
(PX) U‏ ۶× ۱۸۲- (ه4 +50 )ع Vo‏ 


پر جج ۲ , ۵ سم 
)اط ×۲,ہ = ۵, ۳۲ سم 


مث” ال: إذا کان مقاييس زوايا مثلث تتناسب مع/۱.: ۲ : ۳ فأثبت أن أطوال الأضلاع المقابلة 
لهذه الزوايا تتناسب مع ۱ : ۳۷ : ۲ 
الف ل 
.' مجموع قياسات زوايا المثلث = ۱۸۰" 
x A = (PSV <‏ + 


له( کب ) = ۰ xX‏ 


منثدى توجبه الرباضبات )رح إعداد م معت | 


مذکر حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


مش٤‏ ال:ل م ن مثلث فيه كان ء وه( <ل) = ۵۲ ۰۲۳۳۸ و( دن) ع۱۷' 44" 
2 ۲۵۲۱۷ فأوجد من 3 لم 
۱ 
o o Oo o ®‏ 
و( ) = ۵۲۲۱۸۰ TA‏ + ۲۱۷ 4( 1۵۱2 5و 


۳ 5 ۵ 


جا ۵۲/ ۸ حجا ۱۱۷ e4‏ 
- ے x ٣٣٣۷‏ جا lo‏ كك ع ۲٢٢,۹‏ 
"جا ٥١ہ'‏ 5وه 
ے Xo,‏ جا۷!''_نءئک = eA‏ 
جا 5۱/ °۹٩‏ 


مشه ال إذا رمزنا لمساحة سطح المثلث ( ب ج بالرمز ۸ فأثبت أن 


ی / 
مھ ؟ نی" جا جاب جاح حیث : نو طول نصف قطر الدائرة 
۱ 


ا ہے د ۱ 5 
جا <؟ فی “. جا = 


گر 
٢ہ‏ 


۱ب جا 


£ 
.. با ح۲ ہی حاب 2 جاح ) یہ حاج 


]١[ 


مذكال: ( ب ح مثلث فيه حا ( : جاب :جاج < 7:5 :4 
أوجد أطوال أضلاعه إذا علم أن محيطه - 5 سم 


۱- لمن مثلث فيه لے ی شم وه( ١٠ل)-‏ °۳۷ ۰ ر( د م) د٠٠٠‏ " اوجد لأقرب 
رقم عشري واحد كل من ان" ٠‏ وطول نصف قطر الدانرة الخارجة للمثلث 


۲ - مب ج مثلث فيه م / = .۲ شم وه( × ب )= ۳۰" ۰ وه( دج ) <۸۰ أوجد مساحة 
المثلث م( ب ج 


۸-۳ م بح فيه وه(<() ٠=‏ ؛ 4( <ب) -<۰:" طول نصف قطر الدائرة المارة 
برؤوسه = .؟ سم أوجد مساحة سطح المثلث لأقرب سم" 


4 - ۸ ب ح فيه 2-1۱ سم ؛ وه رد ب )٤ی‏ ( 2 اه ) - 70 أوجد طول 
كلا من ب' ؛ م ب قطر الدائرة المارة برؤوس 0.۸ ب ح لأقرب رقم عشري 


ه ۲ب حفيه م'/- ١٠سم؛‏ ر( < ب)-5ه ؛ وه(< ح ) -. 4 أوجد طول كلا من حا ؛ 
مساحة (۸ ۲ ب ح) ؛ محيط الدائرة المارة برؤوس ۸ م ب حد لأقرب رقم عشري 
® 


o / ۰‏ / © ۶ 
٦‏ - ۸ب ح فيه ۱ے "سم ؛ وه( ب ) = ۱۲ ٤٤‏ و( << ) -<۱۸ 74 آوجد 
طول ب لاقرب رقمیین عشریین ؛ مساحه الدانرة المارة برؤوس ۸ ۲ بح لاقرب سم" 


۸-۷ س ص ع فيه ص/ - ۱۰سم ؛ وه(< ص) ۱۰۰" ؛ وه( ع) = ۳۲" آوجد كلا من 
مساحة (۸ س ص ع ) لأقرب سم" ؛ محیط ۸ س ص ع لاقرب سم 


۸ - ۸ ب ح فيه حا - ٩۱سم‏ ؛ ر( () ١١٢<‏ ؛ ر( ب) ۳۳" آوجد طول كلا من ب 


منئرک توجبه الرباضیات )۸( اعراد ۱/عایل 19۳ 


مذکر حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


لأقرب سم ؛ نصف قطر الدانرة الخارجة عن المثلث لأقرب رقمین عشریین 


٩‏ ۸ ۲ ب ح فيه وه(<() -50 ؛ وه (<ب) <۰؛ طول نصف قطر الدائرة المارة 
پژوژوسه = ۲۰ سم أوجد مساحة سطح المثلث لأقرب سم" 
- 


برؤوسه = ۷سم أوجد طول حا لأقرب سم حيث ۸ ( ب ح حاد الزوايا 


® 
١‏ 8م بح فيه حا ح = ۲ , . ؛ حا - ۱۶سم أوجد مساحة الدائرة المارة برؤوسه 


0 e 


أوجد حا 


۳ - دائرة محيطها ؛ ؛سم تمر ہؤؤوس ۸ م ب ح الذي فيه وه (<() -50” أوجد م' 


5 ۸ 
٤‏ دائرة مساحة سطحها 4 د اسم رووس ۸ م ب ح الذي فيه ( ب = ب ح 3 
وه (< ب) -۷۰ اوجد م / 


= 
۵ - دائرة طول نصف قطرها ۱۰سم تمر برؤوس ۸ م ب ح الذي فيه وه (<۲) < ۲۷ ؛ 


ره ( <ح) = ۲و" آوجد محیط ۸( ب ح 


15 ۸ ۲ ب ح فیه وه ( ل) وه ( < ب) : وه (۔ح) - ۰۱ ۰:۳ ۵ 
فاذا کان م سے ۱۸,۳ سم آوجد محیط ۸ م ب ح لأقرب سم 


۷- ۸ س ص ع فيه وه (< س) : یہ (< ص) : س (<ع)< ۲:۱ :۳ إثبت أن : 
سس وض" :عد ٤: ٣:۱‏ 


_ احا 


۸- ۸ م بح فيه م /- ۸ سم اثبت أن  :‏ مساحة (۸ م ب ح) 5 


حيث شض طول نصف قطر الدائرة الخارجة عن ۸( ب ح 


۹ - ۸ س ص ع قائم الزاوية في ص ۰ وه (< ع ) = ۳۰ إثبت أن مساحته = 2-۷ ء 


۱ مساحة (۸ م بح ) = ۲ لیا حا م حاب حاح‎  : في ۸ م باح اثبت أن‎ - ٠ 
1۳9! /( منثرى توجبه الرباضبات (۹( إعداد‎ 


مذکرہ حساب المثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الشراسی الأول ۰ ۲۰۲ ۳ 
0١‏ ۸ ۲( به محیطه ۱۲سم ؛ وه رد () = ۵۰ ؛ وه ( ٠١‏ ب)-5ه آوجد با . حا 


۲ ۸ ( ب د محیطه ۱۲ سم ؛ وه (< () -۷: ؛ وه (< ب ) = 5۳ آوجد با 
® 
4# 
۳- ۸ بح فيه ب د = سم وه (۔ذ ه ) =۷ ۰ ر (< () - ۲٩‏ آوجد طول 
مسقط ب علي ب ح ؛ طول العمود المرسوم من ( علي ب ح لأقرب سم 


NET ۲ ۸ - ۶‏ ب ) ٠٥‏ ر (< ح) <۰ آوجد طول كلا من 
نصفي قطري الدائرتين الخارجة والداخلة للمثلث ( ب ح 

® 
٥‏ - (ب ح ء متوازي أضلاع فيه[ ب = ۱۸سم ؛ ره (< < (ب ) ۳۹ ۰ وه (< ۶ب ۲) 
= 44 أوجد طول قطره میاه سطع متوازي الأضلاع م ب ح ء لأقرب وحدة 


٦‏ - ۲ب حاء متوازي أضلاع فيه اد = :۲ سم ؛ وه رح < ب ۲م) -8” حيث م نقطة تقاطع 


قطریه؛ وه ٠(‏ ١م‏ ب م ) ۲+ أوجد طول كلا من م ب ؛ بء 
۵ 


۷- مب حہء شبه منحرف فيه ۲ ۶// باح 0۱ء = ۱۵ سم ؛ وه (< ع) <۰ ۲۱۰ 
وه (< ب) = 55 ؛ وه (< ( حب) 7*۳۲ آوجد طول کلا من ۴ ج > بح لأقرب سم › 


مساحة سطح شبه المنحرف ۲ ب ح ء لأقرب سم" 


۸ - مب ح ء شکل رباعي دائري حيث م ب قطر الدائرة المارة برؤوسه وطول نصف قطرها 
اسم » وه (< ح م ب) <۲۰" ۰ وه (< (ب ۶) -. 4 آوجد مساحة سطح الشکل ۲ ب ح ء 


۹ - ۲( ب حاء ه مخمس منتظم طول ضلعه ۱۸سم أوجد طول قطره لقرب سم 


نت م ب ج متساوي الساقين فيه “(vU‏ < :۱۳" »وطول نصف قطر الدائرة المارة 
برؤوسه. ؟ سم آوجد با ¢ ثم استنتج مساحة المثلث لأقرب سم" 


منثرک توجبه الرباضبات (٠)‏ إعداد سک 


مذکرڈ حساب الثلثات - البحتة الصف الثانى الثانوى ( القسم العلمى ) الفصل الدراسی الأول ۳۲۰۲۰ 


قانون جيب التمام ( قاعدة جيب التمام ) 


في ۸ م ب ح يكون : 


44 (" دب" +ح" با حا حتا م 
۳ ۲ ۲2 + حل  -‏ م حاحتاب 
۲ دم" +ب" ۲ اباحتاد 
البرم ان 

۰ حاء ب قائم الزاوية فى ۶ 

. ۲ے ربح)"' درءه)"' +(ءب)' 2“ وب <ب ۲۶-۲ 
:. = (ب ح)۲)<۶(2۲ +(ربم-اءم)"' 

= (۶<)" +ب )° +رءم)' ۲ب ( ۲۶ 

۰ ۸ ح ۶ م قائم الزاوية ی ي ‏ ۲<(۰)" <(۶ح)" +(۲۶()" 


یه > ح م حنا م 


:. 2۲( ()۲ + رب ۲۲ حم × ب (حتا | 
p 0‏ = ب" + > ۔ ؟ بح حتا م 


yS‏ إذا علمت آطوال أضلاع مثلث أو النسبة بينها 


he‏ ۴ رج ۔ ؟ بح حتا م 


ب" p=‏ +> - ۲ حا حتا ب ومنها 
/كى ‏ ۲/0 0 ال ا ہہ ۰ 
مح" دم" دب" ؟ م' ب' حتا ح | ومنها 

٠ ملاحظات‎ 


» لإيجاد قياس إحدى زوايا مثلث يفضل إستخدام قانون جيب التمام؛ لأنه..يحدد نوع 
الزاوية فإذا كانت حتا م موجبة كانت <م حادة 


آما إذا كانت حتا م سالبة كانت م منفرجة 
ہت ۱ ۱ 
منثدى توجبه الرباضبات (۱۱( إعداد سک 


مذكرة حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


٭ أكبر زوایا المثلث قياساً تقابل آکبر الأضلاع طولاً . آصغرها قياساً تقابل أصغر 
الأضلاع طولاً 

ه إذأأكان”: 5 : با : حا = ۳ : ٤‏ : ه نفرض آن: = ۲ ۵ با 2 ؛ لك ۰ << ه ل 

تم آنعوض فى قانون جيب التمام لایجاد قیاسات زوایا ۸ ( ب ح 


مش« ال : مثلث م ب ح فيه ۱۱ = ۱۳سم ب = ۱سم > و( دج <۵۸۷ 
آوجد: ج؛ لاقرب سم 
و الف 
۸ت - م" + ب" ۲ ۲!ب/حتاح 
® 


۸۷ ax ۱۵ x ۱۳ x ۲ - ۳ 


= ۳۱ ۹ ۔ TV‏ = ۹ سم 
۲ 


مث ال : أوجد قياس أكبر زاويكفي المثلث ( ب ج الذي 
فيه (/ - ٣س‏ ب5٩‏ اسم جاح ۷ سم 

ان سل 
آکبر زاوية هی < ج لأنها تقابل آکبر الاضلاع طولا : جا 


/اسم 
/؟ /؟ /؟ ۲ ۲ ۲ 
تاج - 1 +اپ' اجا ال ۳٣ل o‏ ۷ 


اپا ؟ يا" « ۵ 


وه( ١‏ ج)= ۱۲۰ 


مش" ال : مثلث م ب ح فيه ل جا ١‏ = ل جا ب = ج جا ج آحسب وه(<ج) ؟ 


۲۵٩ + ۶ 7‏ - ۱۱ ۵؟ ` 
xa! ××‏ كام ۷ھ" 
“. الزاوية ج منفرجة وباستخدام حاشبة الجيب 


of ' ۲۸ < ) ج‎ < ۲ 


|  ییپب۔++‎ 2 


مذکرہ حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الشراسی الأول ۰ ۲۰۲ ۳ 

مث ؛ ال : اذا کان طولا ضلعین فى مثلث هما ۳ + ۱ ۱-۳۷۰ والزاوية بینهما 
قیاسها ۲۰ ۱" آوجد بدون الحاسبة طول الضلع الثالث 

۳ سل 

۱ 59 

١ - ۳۷ بے‎ ١ + ۳۷2۲۱ : بفرض:آن‎ 

ب0 - م" + ب" ۲ اب حتا ح 


"۱۲۳۰ حتا‎ × )۱-۳۱(۱+۳۷( ×  -')۱-٣۷( + ۲)۱+ ۳۸( = 


وه( ج) < ۱۲۰" 


3 
=+ + ۳۲ + - )م8 ؛ #(() =‘ 
...جا" وی ... طول الضلع الثالث = ج' < ۱۰۱ 

هھ 
: مثلث فيه = ٥‏ مساحة سطحه = ۳۱۸۱۰ سم" 
6 ماق ھا۷ وا یھ سوا )سم 
> وه( < ب ) <۱۲۰. أوجد جا ب' لاقرب سم ثم آوجد یہ( <) 
۱ 

o 1‏ 
7 ے۱ ۳ / 
٠.‏ مساحه سطح ۱۸ ب ج = 2( اج جا ب 

x ۰‏ ° يرجا ×جا ۲۱۲۰ 


© ١ 
۳۱۸۱ ب‎ e و‎ 
Yg xo ۰۷ ۱ 0 
.جاح ۳۸۱۰۰ ا قا = ۸.سم‎ 
3 


ت - م" داج" ۲٤ل‏ اه اهنا ب 
ب" ع (ه)" +۲۸ - ۲ x‏ ه Ax‏ > حتا ۱۴۱ 


جج ۱۲۹ ہہ با = ۱۳۹۷ = ۱۱,۳۹٣‏ سم 


ف 
۰ 


١١ ”5 ٥ 


جا حا .»۰۱۲ 


o 


۶× خا 0 لل بستخدام الحاسبة .و( دجم < :2۲ ۲۲ 


005 
منئرک توجبه الرباضیات (۱۳( اعراد /عاءلأةةا/ 


.. جام = 


مذكرذ حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمى ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


مث" ال : في المثلث م ب ج فيه (/ - ۱۵سم ب"2< ۲۵ سم جاح ۲۵ سم 
أثبت أن ج هى قياس أكبر زاوية فى المثلث وأنها تحقق العلاقة : 
گار چتاح ۷۵ ۳ جاج + ۸ = صفر 


۱ ف 
آکبر زاوية هی < ج لأنها تقایل آکبر الاضلاع طولا : جا= ۷سم 
۷ب" _ ح' ˆ (۱9) + (۲۵9) - (۳۶) 
؟ پا x‏ ۱۵ ۶ ۵ ۲ 
پر کر © ۱۳۰ 
Oo ® 3 ۰‏ 0 
.*. الطرف الأيمن = جتا,» ۱۲" - ۳۷۸۵ جا ۱۲۰" + ۸ 


۱ 


۲ 


9 بت ۸ب ح فيه |21 ۱۳سم ب< 4 اسم حا = ه اسم أوجد وه ٠١(‏ ۲) 
٭ سے 8م ب ح فيه م(/- ١‏ سمء ب' = 4 سم »خا = ۵ اسم آوجد قياس أصعر زوایاه 


0 


 "*‏ ۸ب ح فيه م/- ؟١‏ سم باے ” اسم جاے ٠١‏ سم أوجد و (< () ثم 
أحسب طول نصف قطر الدائرة المارة برؤوسه لأقرب سم 
۸ س ص ع فيه س - ۱۵سم . ص/ - ۱۲ سم ۰9۰ (< ع) = ۸۷ أوجد ع/ لأقرب سم 
۸ب ح فيه (/- ١٠سمء‏ با = 5 اسم له (د) = ٠٦‏ آوجد حا 
ثم أحسب مساحة ( ۸ ١‏ ب ح ) لأقرب سم" 


لأقرب سم 


۸ب ح فيه حتا م - ل ء ب/- ۱سم حا - ١١‏ سم اثبت أنه متساوي الساقين 

۷- ۸ ۲ب ح فيه م/ : ب' : حا = :١‏ ۱:۳۲ أوجد قياس أكبر زؤاياه 

۸- ۸ب ح فيه '١‏ - ۲ ب' حتا حہ إثبت أن ۸ ۲ب ح متساوي الساقين 

1- ۸ س ص ع فيه ص ع = ؛ اسم ء ر (< ص) = ۱۰ ۰ مساحة (۸ س ص ع ) = ۳۸٣۹‏ سم 
أوجد محیط ۸ س ص ع لأقرب سم 

٠‏ ۸ س ص ع فيه س/ - ٤سم‏ » ص/= دسم , ع/ = "سم أوجد طول العمود المرسوم من رأس 
اكبر زاوية للمثلث علي الضلع المقابل لأقرب رقم عشري 


١‏ ۸ س ص ع أوجد قياس أكبر زواياه إذا علم أن آطوال ارتفاعاته هي ۱۲ سم . ١٠س‏ ۲۰ سم 
مذئرک توجيه الرباضبات (۱۶) اعراد ۱/عاول:2 1 


جح 


مذکر حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


٢۷‏ 8م به فيه ب کے ۲۰ سم وه (< ب) = ۲۹ وه (< ح) = ۳۷ ۶ منتصف باح 
آوجد طول كلا من ٦‏ ب ۰ م ۶ أقرب رقم عشري 
٣‏ ۸ س ص ع فيه ٤حاس‏ = ٣حاص‏ = ۲ حا ع أوجد قياس أكبر زواياه 
٤‏ - ۸س ص ع فيه ق(< ص) = ۰۰ ۰ س/= ۲ ع/ أوجد وه (< ع) ۰ وه (< س ) 
٦ے‏ مب ح ء متوازي أضلاع فيه م > = ۱ سم › ب ء < . سم وه (< مم ب) < 56 
«WO ١‏ ۲ ۱ ہ-۔ 
حيث ‏ نقطه تقاطع القطرين أوجد طول ( ء لأقرب سم 
/ا١ ‏ | ب حاء متوازي أضلاع فيه | ب = 5 اسم ب ء = 25 سم باح = ۱۸سم أوجد 
طول( ح لأقرْبٍ رقم عشري 2 وه (< ب (م(ح) 
م ب ح ء متوازي أضلاع فیه ( ب = ۸ سم ب ء۶ = ٩‏ سم › ب - ١١‏ سم أوجد 
طول ( ح لأقرب سم , . مساحة متوازي الأضلاع ( ب حاء لأقرب سم" 
م ب ح ء شکل رباعي یق پ گ۸3 ١سمء‏ ب ح = ۱۰ سم ء ء <= = ١١‏ سم > 
ء لے ۱۸سم. ۲ ح< ۲۲ سم اثبت أن الشکل م ب ج ء رباعي دانري 
مب ح ء شکل رباعي فيه م ب = سم »ب ح = ۷ سم ءاه -اه سم . ء ب >۸ سم 


۰ ( ح =۸ سم اثبت أن الشکل | ب ج ء رباعي دانري 
م ب حاء متوازي أضلاع فيه وه < ب) 2 ٠۰‏ ۰ محیطه = "اسم > طول القطر الأکبر 


= ۷ سم أوجد طول كلا من م ب . ب ح لاقرب سم 
م ب حاء شكل رباعي فيه | ۶ = ۸ سم »ب ۶ ۱۰ سمءاى (< ۶(ب ) - 
وه (د ۶ ب ح) = ۰۹۰و (< ۶ حب ) = ۳۰ ,آوجد طول م ح لأقرب سم 


۳- بح ء شکل رباعي فيه | ۶ = ۸ سم . با - ۱۰ سم وه (< ۶ب ) < 
وه (< ء۶ ب ح) < ه55 ۰ ی رد اب ء) = ۰۰ اوجد ر( < بح ء) 


۸-6 س ص ع فيه ء منتصف س ص اثبت أن : (ع س) ۲ + (ع ص) ۲ = ۲ (ع:۲)۶ + ۲ (س ع)۲ 
۵ - ب ح ء متوازي أضلاع إثبت أن : (( ) ' + (ب )۲-۲ (م ب) ' + ؟ (ب حم ۲ 


٢‏ - ب ح فیه ء منتصف ب حاء حا - ٥‏ سم بأ = "سم ( ۶ = ٤,۳‏ سم أوجد م لأقرب سم 
منثدى توجیه الرياضيات lse! sue! )۱١()‏ 


سا 


مذكرة حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


ل اڈ ٹل“ 


© 2 9 2 7 ۵5 ہچ هم £ 
معنى حل المثلث : المثلث يتكون من ثلاثة أضلاع وثلاث زوایا 

٠ 0۴790 ® 5‏ م ۶2 1 04 وه 6 م.ى 2 
المقصود بحل المثلث هو معرفة أطوال اضلاعه وقياس زواياه ويستلزم معرفه قياس ثلاث 
عناصرمن عناصره ,الست بشرط أن يكون أحد هذه العناصر الثلاث هو طول أحد الأضلاع 


٤ 5‏ ® ھ0890۵ ۰ ۰ 4 
الحاله الأولى :إحل,المثلث ادا علم فيه قياسا زاويتين وطول ت 
مر م 5ه ه ۳ مد 5 ۳ ۰ مب ی ژ 1 ہرک 
یستخدم فانون الجیب فى حل المثلث متی علم قیاسا زاویتین فيه وطول احد اضلاعه 


فمثلاً فى ۲۸ ب ح إذا علم : وه (<۲) ۰ ( داب )۰ ۲ 
تا و زی (<()+ ب(جب ) ] 


= چ لایجاد كلا من : با ۰ حا 


o o © ۰ ۰ ۳‏ 
مث ١‏ ال: حل 0۸ ب د الدی فيه وه ٠(‏ م ):< ۵ ۶ ۰ی( <ب ) ۱۰ > = سم 


جىے ا 
وه( (PD‏ = 1° (زه4 +52 = No‏ 
/ / %_ 
حاه ۷" 


)۳( 
مث ۲سال: حل ۸ ب د الذی فيه وه رد ) ۲۰ ۳:۱ ۰ب ت-۱۷! ٩و"‏ 


۵٩,۱۱2 ۰‏ سم 
اق ا 
“ندر >5 e‏ ۷۸ 9۹4( = ۱۷۳ وي" 


8 6,١ 7 / 
3 = 


9 چا حاب اد ET‏ کب 
مننرک توجبه الرباضبات (۱۱) اعراد ۲/عا :ل1 1 


مذکرہ حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۰ ۲۰۲ ۳ 
د ۵.1۶۱ ۰ حا 1۱۷ وه 
جا ۰ e‏ 
ے ۵۱6۱ ها ۲۲ ۷۹ 
: جا ۰ ۶۱" 
اك هد 
مش۳ ال: حل ۸6 بل م ن فيه » و( ال) 2 ۵۲ ۳۸ ۰ و(دن) ۱۱۷ 
As‏ تم 
4 ا 


"۹5 ؛4*) <ذه/‎ ۲۱۷ + TA le) -:۱۸۰ 2) حم‎ U" 


= 7,۳1 سم 


یر ے ود 


7 مال ' 


جا '٥١‏ ۹۰" جا۲ه/ ۱۳۸ جا ۰۱۷ ٣‏ ؛' 


/ ۵ 
ل ے ے۲۱٣۴‏ × جا و د ۲۲۲۰ 


جا 1۵۱ ۹' 
۷ × جا۱۷' 4 ۸4 
Ng ` =‏ ۳( 


جا 1۵۱ “۹٦۹‏ 
۷ ار ۰ 
حل ۸ ( ب ح الذي فيه (' - ۱۲سم » وه (ذب) = ۰9۵ ل (داح) < ۸۰" 
حل ۸ م ب ح الذي فيه = ١‏ سم وه (ذب )|= ٦۲‏ ۰ وه (<ح) < 16۸ 


حل ۸ م ب ح الذي فيه ب/ = ۲۳ سم › حا = U au‏ رم - E‏ 
حل ۸ م ب ح الذي فيه م/ - ٦‏ سم بأ = ۲۵ سی ل( ح ) = of.‏ 


دک حل ۸ م ب د الذي فيه م ب = م ه . مه(<م)ع ۰ مساحه سطح الدائرة 
الخارجة عنه = ۶ ۵ ۱سم؟ 


5۰) حل ۸ ( به الذي فيه (/ - 4 سم ل (<()< ۲ ی راب‎ - ٦ 


1ء7 ۱ ۱ 
منئرک توجيه الرباضبات (۱۷) إعداد ۲/عای ل2 گا 


مذكرذ حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


الحاله الثانية : حل المثلث اذا علم فيه طولا ضلعین وقیاس الزاوية المحصورة بینهما 


لیکن معلوم فى ۲۸ ب ح طولا / با 2(<ح) 
لگ نطبق قانون جيب التمام : حا" - م" + ب" - ؟ (' ب/ حتاح 


1 9 5 ۲ چا + حا _ /؟ 
ومنه توجدال» )(٠(‏ حبث : حتاد ت + -/ا 


؟ باح' 


ثم نوجد و( <ب) حیث : ی۸( ذب ) = ۱۸۰ - زی (<() + (<د)] 


مث ۱ ال : حل ۸ب ح الذى فيه م/ = ۱۳سم . با ٥‏ اسم ٢‏ وه(<ج) ۸۷" 

۳ تسس 

حا - م" +ب" ۲۲ ایاحتاحہ 

١” ۷ ۲ (+ (=‏ ۷ ۱۵ جا حتا ۸۷ 

م جح" < ۳۷ ہج = ۱٩‏ سم 
ب" +ح" م" #( ۱۳ - ۲۱۳ 
E = ۳‏ 
رع e ۲۵۹ < (PS)‏ 
< وه( دب )ے۱۸۰ :- ۲۸۷1+ 104 [ef‏ = ( 


=  اتح‎ 


١9 ير‎ ٢۷٥ہ×صک‎ 


مث ۲ ال : حل 0۸ ب ح الذی فيه ۵ = 6م ء پا ت ۵" یہ( <ج) = Me‏ 
رك 


الت 
00 - م" + ب" - ۲ با حتا ح 
=( )° + (۲)9۰ - ؟ XA“ XxX‏ ۵۱ يا حتا؟/ مره 
/؟ 


ہ' ع ۹1۱۶ پر ماء 4۹۲ = ۵۷ ,۷۰ ۱۱( 


/ 
وبتطبیق قانون الجيب - > مم مم د 
جاب جا چ جا ٢‏ ۰۰" 


منثرک توجبہ الرباضبات اعراه م کا 


مذكرة حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۲۰ ۱۳ 


8 / 
)۲( TY 00 ہمان را‎ 
V۷.٤“ 


"۸۲ Y=. ۷+۷ 01-۱۸۰ = )۲<( و‎ 


من" ال" : حل ۸ س ص ع الذى فيه س' = ۰۱۲ ص/= رج وه(<ع ) <۲۳۰ ۱۰۶" 
الا ا 


ع = س ۲ عه" ۲۰ ساصاحتاع 
=( ۱۱ )۲ + ۲۵۱ )" - ۲ × ۱۲ ٭ ۵ ۲ × حنا ۳۰ .۰ ۱۰٤۲‏ 


۰ /ك سے حا سے - 
۷ - ۱:۲۲ ھ تع = م۱۰۱۰۸۱,۳۲۲ ۶ ۳۲,۸۸ (١)‏ 


0 اید 0 ۰ ۰ 
حتاسہ۔۔ ١٤ ٣‏ للج ے ۲۵ وا تلا یم ۰.۸۸۲۲ 
؟ صہ' ع x o x‏ ۳۲,۹ 

0.٣ ©‏ / 9 
ل ( < سہ) 2 7۰ ,۲۸ 


r / 9 / 0 -‏ — > ۲۷ 9 
> ده(دصم ) = ۱۸۰ - رخ ۸ + ۳۰ ۰ ۱.6] 2 ۲۶ ۷ 


| - حل ۸ م به الذي فيه م' - ۲۵,۳ سم حا - ۱4,۷ سم » وه (ذب) < ۱,۲" 


- حل ۸ م ب ح الذي فيه م ب = ٦۸,٥‏ سم ء ب حہ> ٦‏ سم ء حتا ب = - و 


۳ حل ۸ م ب ح الذي فيه باح = ۳۲۰ سم . ( ب = ۰ب (جب ) - ۷۸۹۰ 


ثم آوجد الارتفاع المرسوم من ب على ( ح 


45 حل ۸ م ب ح الذي فيه = ١؟‏ سم حتاب = کے ر طا حاح لا , 


© حل ۸ م ب ح الذي فيه م/ - ۱۳ سم وه (<م) = 0 ومحیطه ۵ ۳ سم 
٦‏ - حل ۸ م ب ح الذي فيه ("-< ۱۳ سمء وه ( < ) = ۳۶" ء طول قطر الدانرة المارة 


برؤوسه يساوى ۸ سم 
05 ۱ 
منذدى توجبه الرباضبات )١5(‏ إعداد سک 


مذکر حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


الحالة الثالثة : حل المثلث إذا علمت آطوال آضلاعه الثلاثة 
فى ۸ ب د إذا علم : م با 3 حا نوجد 


® 
Pp - > + لت‎ 


رص 
اول: نوجد رہ (<۲) حيث : حتام< ۳" "<< 


؟ با ح 


00 7 1 +> كان 
ثانياً : نوجد وى( <ب ) حيث : حتاب < لح - ہپ 
هد 
كم 
ثالثاً : نوجد لاح حيث :وه( <<) = ۰۹۵۱-۲۱۸۰ (<۳) + يرحب )] 


® 
مثا ال : حل ۸ ۵ ب حالڈی فيه (/ = ه سم »با= “اسم . حا= ۱۱ سم 


ا 


ل .---- 7 


بدا 2ل © ۷٦‏ ۷ ۱۱ 


0 0 
/ / ۲ ۲ 
سے احا تھے ۲۱ - ۷ ۲ 
= > وه (جب) < ۸ 


؟ }احا ox‏ عو ۱۱ 


"۱۳۲ NI = ] ۲۸ ۶۸ ۲۱۹ ۲۶۱1 - ۱۸۰ < وه(<ح)‎ 


من" ال : حل ۸ ب ح الذى فيه م/ = ۸ سم . پ!< دسم حا ۷ سم 
ارس تین 


۷ + ۲۸ _ 6 ؟ 5 
دس .وه (لاب) ۲۱۳ ۳۸ 
> عا ۷ < ۸ 


۵+۸ ؟_ے SV‏ 0 
کک 7 ۰ له (جج ) => 0 


5 ۲ < ۸ د٥‏ 
۱ 
اعراد ۱ معت | 


وه( دح) < ۲۱۳1-۲۱۸۰ ۲۳۸ + 


منثرى توجيه الرباضیات (۲۰) 


مذكرة حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۲۰ ۱۳ 


۱ - ,حل۸ م ب ح الذي فيه (' - ۸ سم بأ = ۵ سم حا ے ۷ سم 
® 
۲ - حل/۸ م ب ح الذي فيه ۲ - ٦‏ سم بپ/ = ٩‏ سم حا= ۵ سم 


۴۳ حل ۸ ۲ب حالذي فيه م ب :ب جح ( جاح ؛ : ه : ۷ ومحيطه ٦۸‏ سم 


الحالة الرابعة : حل,المثلث إذا علم فيه طولا ضلعين وقياس 


الزاوية المقابلة لاحداهما ( الحالة المبهمة ) 

فى ۸ ۱ب ح إذا علم ہا وب(<) نوجد قيمة ع = باجام ونلاحظ 

ثانياً: إذا كانت د م قانمة أو 
منفرجة وكان 


إذا كان: (/<ب/ 


إذا كان: م/> 2 
فإنه يمكن رسم مثلث 


.< ب) < ۰۳۲ ۲ (۱) 


“د وه (ح ج) = 1-1۱۸۰ ۲۱۱۲+ ۳۲ ]= ۳۰" 
۷ ب_ ۷× جا٣٦‏ 
١‏ ہے 


جا ۱۱۲" ج 00005 چا ۰۱۱۲" 


مذکر حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الدراسی الأول ۲۰ ۰ ۲ ۱۳ 


مش٢‏ .سال : حل ۸ ب ح الذى فيه ' = ٩‏ سم ويك ۱۳ سم < وه( =۹ 
الہ ل 
۰( منفرجة > < پا .+ لا يوجد حل للمثلث 


مث ”آل : حل ۸ ب ح الذی فيه ' ۰ سم > پا = ۸ سم ۰ )<( = € 
الہ ل 
٠‏ = (حادة) > = ب× جام = ۲۸ × جا ٤‏ به ۱۸,۷ 
ع < ("ی<دب" یوجد للمثلث حلان 
/ / 
جح بے 


2 


جاب جا ج 


۳۹ 
o 0 o ۱ ۸‏ 
را ۳ ,و( <ب) =۰ ٴا ی(دذب) < ۱۱۰ 
٢‏ 


ی (ح ج) × 40-۱۸۰ +۷۰ ]2 A‏ اء یا(دی) = ۲۸ 
ونا ۳۳ 

۱ جا ۶۲" 
.ا جا ©" x‏ ۲۸ 

چا ۶" 


= جا ب‎ .٠. 


.ج اہ ۲۷,۷ سم 


.ج اہ ء ۱ نیم 


مث ال : حل ۸ اب ج الذی فيه ۲۱ = ٤‏ .با ۳ وه( ) = 
الد سح( 
دوع ۵۰ (حادةم) ١ع‏ =ب× جام ۳2 «جا.ه بے ۲,۲۹ 


وه( ب) < 1 وم 


یہ (ح۔ ج) 1-۸۰[ ۲۵۱+ ۲۲۲۵ < وه qf‏ 


/ 8 
ہے ٣7۰9۰۱۷۰۶‏ کے ج/ے ٥,۲‏ سم (۳) 
جا ۵۰" 


مننری توجبه الرباضبات (۲۳) إعداد سک 


مذکرہ حساب الثلثات - البحتة الصف الثانی الثانوی ( القسم العلمی ) الفصل الشراسی الأول ۰ ۲۰۲ ۳ 
مشهال : حل ۸ ب ح الذى فيه ۲" = ه سم »بت ۷ سم < و( جج 
جہىے۔ ا 
٦٠٦ = ۰‏ ( حادة ) > 2 ب× جام = ۷ × جا٦٦نہ‏ ا ہ٦‏ 
® 
E> ..‏ .. لايوجد حل للمثلث 
مذ ال : حل ۸ (ب اج الذى فيه م/ = ۳۷۶ » بات ٦‏ ° وه( ب) =0 
2 الد لل 
ب لاب = ۰۰ (حادة) ع تح ۱ × جاب = ۳۱۷۶ × جاء" < ۱ سم 
® 
ع = با یوجد حل للمثلث وحيد قانم الزاوية 


0ج ×٦‏ جا ۳۰ 


لجاع هم ۳ 
ےت ,اسم (۲) 


تمرارينت 
(۱) حل ۸ (ب ج الذى فيه (' = ١١‏ سم » بح ۱۵ ل( < ) ۱۰۰" 
(۲) حل ۸ ب ج الذى فيه (" = ۱۰ سم › بات ۹ ° وه( () حلاه* 
(”) حل ۸س ص ع الذى فيه س " = ۲۱ سم . ص'- ۲۰ ۰ 9ه(<س) -۵۲" 
)٤(‏ حل ۸ (ب ج الذى فيه (' = 5 سم ۰ ب/- ۸ ۰ 9(<) <۷:" 
(5) حل ۸ل م رہ الذى فيه ل' = ٠١‏ سم ۰ ۱۸-7 ۰ وه( ل) ۳۹2" 


منثرک توجيه الرباضبات (۲۳) إعداد سک 


